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ȼ ɞɚɧɧɵɯ ɦɟɬɨɞɢɱɟɫɤɢɯ ɪɟɤɨɦɟɧɞɚɰɢɹɯ ɢɡɥɨɠɟɧɵ ɦɚɬɟɪɢɚɥɵ 
ɩɨ ɪɚɡɞɟɥɭ  ɞɢɫɤɪɟɬɧɨɣ ɦɚɬɟɦɚɬɢɤɢ - ɤɨɦɛɢɧɚɬɨɪɢɤɚ. 

ȼ ɪɚɡɞɟɥɟ «Ʉɨɦɛɢɧɚɬɨɪɢɤɚ» ɪɚɫɫɦɨɬɪɟɧɵ ɫɥɟɞɭɸɳɢɟ ɬɟɦɵ: 
ɩɟɪɟɫɬɚɧɨɜɤɢ, ɪɚɡɦɟɳɟɧɢɹ ɢ ɫɨɱɟɬɚɧɢɹ; ɮɨɪɦɭɥɚ ɜɤɥɸɱɟɧɢɣ ɢ 
ɢɫɤɥɸɱɟɧɢɣ; ɛɢɧɨɦ ɇɶɸɬɨɧɚ; ɩɪɢɧɰɢɩ ɦɚɬɟɦɚɬɢɱɟɫɤɨɣ ɢɧɞɭɤɰɢɢ; 
ɪɟɤɭɪɪɟɧɬɧɵɟ ɫɨɨɬɧɨɲɟɧɢɹ. 

ɉɨ ɤɚɠɞɨɣ ɬɟɦɟ ɩɪɟɞɫɬɚɜɥɟɧɵ: 
1. ɤɪɚɬɤɢɟ ɬɟɨɪɟɬɢɱɟɫɤɢɟ ɩɨɥɨɠɟɧɢɹ; 
2. ɩɟɪɟɱɟɧɶ ɜɨɩɪɨɫɨɜ, ɜɵɧɨɫɢɦɵɯ ɧɚ ɩɪɚɤɬɢɱɟɫɤɨɟ ɡɚɞɚɧɢɟ; 
3. ɩɪɢɦɟɪɵ ɡɚɞɚɱ, ɜɵɧɨɫɢɦɵɯ ɧɚ ɩɪɚɤɬɢɱɟɫɤɨɟ ɡɚɧɹɬɢɟ; 
4. ɡɚɞɚɱɢ, ɜɵɧɨɫɢɦɵɟ ɧɚ ɫɚɦɨɫɬɨɹɬɟɥɶɧɭɸ ɪɚɛɨɬɭ 

ɫɬɭɞɟɧɬɨɜ. 
Ⱦɚɧɧɵɟ ɦɟɬɨɞɢɱɟɫɤɢɟ ɪɟɤɨɦɟɧɞɚɰɢɢ ɩɪɟɞɧɚɡɧɚɱɟɧɵ ɞɥɹ 

ɩɪɨɜɟɞɟɧɢɹ ɩɪɚɤɬɢɱɟɫɤɢɯ ɡɚɧɹɬɢɣ ɩɨ ɞɢɫɰɢɩɥɢɧɟ «Ⱦɢɫɤɪɟɬɧɚɹ 
ɦɚɬɟɦɚɬɢɤɚ» ɞɥɹ ɫɬɭɞɟɧɬɨɜ ɜɬɨɪɨɝɨ ɤɭɪɫɚ ɘɝɨ-Ɂɚɩɚɞɧɨɝɨ 
ɝɨɫɭɞɚɪɫɬɜɟɧɧɨɝɨ ɭɧɢɜɟɪɫɢɬɟɬɚ ɫɥɟɞɭɸɳɢɯ ɧɚɩɪɚɜɥɟɧɢɣ 
ɩɨɞɝɨɬɨɜɤɢ: ɢɧɮɨɪɦɚɰɢɨɧɧɚɹ ɛɟɡɨɩɚɫɧɨɫɬɶ; 
ɢɧɮɨɤɨɦɦɭɧɢɤɚɰɢɨɧɧɵɟ ɬɟɯɧɨɥɨɝɢɢ ɢ ɫɢɫɬɟɦɵ ɫɜɹɡɢ, 
ɢɧɮɨɪɦɚɰɢɨɧɧɵɟ ɫɢɫɬɟɦɵ ɢ ɬɟɯɧɨɥɨɝɢɢ. 

ɉɨ ɢɡɥɨɠɟɧɧɵɦ ɜ ɞɚɧɧɵɯ ɦɟɬɨɞɢɱɟɫɤɢɯ ɪɟɤɨɦɟɧɞɚɰɢɹɯ 
ɦɚɬɟɪɢɚɥɚɦ ɦɨɠɧɨ ɪɟɤɨɦɟɧɞɨɜɚɬɶ ɩɪɟɩɨɞɚɜɚɬɟɥɸ ɩɪɨɜɟɞɟɧɢɟ 6-ɬɢ 
ɱɚɫɨɜ ɩɪɚɤɬɢɱɟɫɤɢɯ ɡɚɧɹɬɢɣ ɩɨ ɫɥɟɞɭɸɳɟɦɭ ɩɥɚɧɭ: 

 ɩɟɪɟɫɬɚɧɨɜɤɢ, ɪɚɡɦɟɳɟɧɢɹ ɢ ɫɨɱɟɬɚɧɢɹ (2 ɱɚɫɚ); 
 ɮɨɪɦɭɥɚ ɜɤɥɸɱɟɧɢɣ ɢ ɢɫɤɥɸɱɟɧɢɣ ɢ ɛɢɧɨɦ ɇɶɸɬɨɧɚ (2 

ɱɚɫɚ). 
 ɉɪɢɧɰɢɩ ɦɚɬɟɦɚɬɢɱɟɫɤɨɣ ɢɧɞɭɤɰɢɢ ɢ ɪɟɤɭɪɪɟɧɬɧɵɟ 

ɫɨɨɬɧɨɲɟɧɢɹ (2 ɱɚɫɚ). 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ɉɪɚɤɬɢɱɟɫɤɨɟ ɡɚɞɚɧɢɟ №3 

ɉɟɪɟɫɬɚɧɨɜɤɢ, ɪɚɡɦɟɳɟɧɢɹ ɢ ɫɨɱɟɬɚɧɢɹ 

 

ɐɟɥɶ: ɂɡɭɱɢɬɶ ɨɩɪɟɞɟɥɟɧɢɹ ɢ ɮɨɪɦɭɥɵ ɪɚɫɱёɬɚ ɨɫɧɨɜɧɵɯ 
ɩɨɧɹɬɢɣ ɤɨɦɛɢɧɚɬɨɪɢɤɢ (ɩɟɪɟɫɬɚɧɨɜɤɢ, ɪɚɡɦɟɳɟɧɢɹ ɢ ɫɨɱɟɬɚɧɢɹ) ɢ 
ɧɚɭɱɢɬɶɫɹ ɢɫɩɨɥɶɡɨɜɚɬɶ ɢɯ ɩɪɢ ɪɟɲɟɧɢɢ ɬɢɩɨɜɵɯ ɤɨɦɛɢɧɚɬɨɪɧɵɯ 
ɡɚɞɚɱ. 

ȼɨɩɪɨɫɵ, ɜɵɧɨɫɢɦɵɟ ɧɚ ɩɪɚɤɬɢɱɟɫɤɨɟ ɡɚɧɹɬɢɟ. 
1. ɉɪɟɞɦɟɬ ɢɡɭɱɟɧɢɹ ɤɨɦɛɢɧɚɬɨɪɢɤɢ. 

2. ɉɪɚɜɢɥɨ ɩɪɨɢɡɜɟɞɟɧɢɹ ɜ ɤɨɦɛɢɧɚɬɨɪɢɤɟ. 

3. ɉɨɧɹɬɢɟ ɮɚɤɬɨɪɢɚɥɚ. ɉɟɪɟɫɬɚɧɨɜɤɢ ɛɟɡ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ. 
ɉɟɪɟɫɬɚɧɨɜɤɢ ɫ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹɦɢ. 

4. Ɋɚɡɦɟɳɟɧɢɹ ɛɟɡ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ ɢ ɪɚɡɦɟɳɟɧɢɹ ɫ 
ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹɦɢ. 

5. ɋɨɱɟɬɚɧɢɹ ɛɟɡ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ ɢ ɫɨɱɟɬɚɧɢɹ ɫ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹɦɢ. 
 

Ʉɪɚɬɤɢɟ ɬɟɨɪɟɬɢɱɟɫɤɢɟ ɩɨɥɨɠɟɧɢɹ 

Ʉɨɦɛɢɧɚɬɨɪɧɵɦɢ ɡɚɞɚɱɚɦɢ ɩɪɢɧɹɬɨ ɧɚɡɵɜɚɬɶ ɡɚɞɚɱɢ, ɜ 
ɤɨɬɨɪɵɯ ɧɟɨɛɯɨɞɢɦɨ ɩɨɞɫɱɢɬɚɬɶ, ɫɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɧɨ 
ɨɫɭɳɟɫɬɜɢɬɶ ɬɨ ɢɥɢ ɢɧɨɟ ɬɪɟɛɨɜɚɧɢɟ, ɜɵɩɨɥɧɢɬɶ ɤɚɤɨɟ-ɥɢɛɨ 
ɭɫɥɨɜɢɟ, ɫɞɟɥɚɬɶ ɬɨɬ ɢɥɢ ɢɧɨɣ ɜɵɛɨɪ. 

Ɏɚɤɬɨɪɢɚɥ ɨɬ n – ɷɬɨ ɮɭɧɤɰɢɹ, ɨɩɪɟɞɟɥёɧɧɚɹ ɧɚ ɦɧɨɠɟɫɬɜɟ 
ɰɟɥɵɯ ɩɨɥɨɠɢɬɟɥɶɧɵɯ ɱɢɫɟɥ ɢ ɩɪɟɞɫɬɚɜɥɹɸɳɚɹ ɫɨɛɨɣ 
ɩɪɨɢɡɜɟɞɟɧɢɟ ɜɫɟɯ ɧɚɬɭɪɚɥɶɧɵɯ ɱɢɫɟɥ ɨɬ 1 ɞɨ n, ɝɞɟ ɤɚɠɞɨɟ ɱɢɫɥɨ 
ɜɫɬɪɟɱɚɟɬɫɹ ɬɨɥɶɤɨ 1 ɪɚɡ n!=1×2×3×…× (n-1) ×n. Ɂɚɦɟɬɢɦ, ɱɬɨ 
ɩɪɢɧɹɬɨ ɫɱɢɬɚɬɶ 0!=1. 

ɉɪɚɜɢɥɨ ɩɪɨɢɡɜɟɞɟɧɢɹ ɜ ɤɨɦɛɢɧɚɬɨɪɢɤɟ 

ȿɫɥɢ 1 ɷɥɟɦɟɧɬ ɦɧɨɠɟɫɬɜɚ A ɦɨɠɟɬ ɛɵɬɶ ɜɵɛɪɚɧ n ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ, 
ɚ ɩɨɫɥɟ ɧɟɝɨ ɜɬɨɪɨɣ ɷɥɟɦɟɧɬ – m ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ, ɬɨ ɜɵɛɨɪ ɬɨɝɨ ɢ 
ɞɪɭɝɨɝɨ ɷɥɟɦɟɧɬɚ ɜ ɡɚɞɚɧɧɨɦ ɩɨɪɹɞɤɟ ɦɨɠɟɬ ɛɵɬɶ ɨɫɭɳɟɫɬɜɥɟɧ N 

ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ, ɝɞɟ: N=n×m. 

ɉɟɪɟɫɬɚɧɨɜɤɢ 

ɉɟɪɟɫɬɚɧɨɜɤɢ ɛɟɡ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ 

ɉɭɫɬɶ ɞɚɧɨ ɦɧɨɠɟɫɬɜɨ ɜɢɞɚ: A={ܽଵ, ܽଶ … ܽ௡}. ɉɟɪɟɫɬɚɧɨɜɤɚɦɢ 
ɛɟɡ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ ɧɚɡɵɜɚɟɬɫɹ ɭɩɨɪɹɞɨɱɟɧɧɵɟ ɩɨɫɥɟɞɨɜɚɬɟɥɶɧɨɫɬɢ, 
ɜɤɥɸɱɚɸɳɢɟ ɜ ɫɟɛɹ ɜɫɟ ɷɥɟɦɟɧɬɵ ɦɧɨɠɟɫɬɜɚ A ɬɨɱɧɨ ɩɨ 1 ɪɚɡɭ, ɧɨ 
ɨɬɥɢɱɚɟɬɫɹ ɦɟɠɞɭ ɫɨɛɨɣ ɩɨɪɹɞɤɨɦ ɪɚɫɩɨɥɨɠɟɧɢɹ ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ.  



Ɏɨɪɦɭɥɚ ɪɚɫɱёɬɚ ɱɢɫɥɚ ɩɟɪɟɫɬɚɧɨɜɨɤ ɛɟɡ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ ɢɦɟɟɬ 
ɜɢɞ: 

 𝑃௡ = 𝑛! 
ɉɟɪɟɫɬɚɧɨɜɤɢ ɫ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹɦɢ 

Ⱦɚɧɵ 𝑛ଵ ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ ɜɢɞɚ 1 (ɧɟɪɚɡɥɢɱɢɦɵɯ ɦɟɠɞɭ ɫɨɛɨɣ), 𝑛ଶ 

ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ ɜɢɞɚ 2, … , 𝑛𝑘 ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ ɜɢɞɚ k. 

ɂɡ ɷɬɢɯ ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ ɨɛɪɚɡɭɸɬ n-ɷɥɟɦɟɧɬɧɵɟ 
ɩɨɫɥɟɞɨɜɚɬɟɥɶɧɨɫɬɢ, ɫɨɞɟɪɠɚɳɢɟ ɜɫɟ ɩɟɪɟɱɢɫɥɟɧɧɵɟ ɷɥɟɦɟɧɬɵ 

n=𝑛ଵ + 𝑛ଶ + ⋯ 𝑛𝑘. 

Ʉɨɥɢɱɟɫɬɜɨ ɩɟɪɟɫɬɚɧɨɜɨɤ, ɨɛɪɚɡɭɸɳɢɯ ɪɚɡɥɢɱɧɵɟ 
ɩɨɫɥɟɞɨɜɚɬɟɥɶɧɨɫɬɢ, ɪɚɫɫɱɢɬɵɜɚɟɬɫɹ ɩɨ ɮɨɪɦɭɥɟ:                                            𝑃௡̇ = 𝑛!𝑛ଵ! 𝑛ଶ! … 𝑛𝑘! 

 

Ɋɚɡɦɟɳɟɧɢɹ 

Ɋɚɡɦɟɳɟɧɢɟ ɛɟɡ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ 

Ⱦɚɧɨ ɦɧɨɠɟɫɬɜɨ A, ɫɨɞɟɪɠɚɳɟɟ n ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ. Ɋɚɡɦɟɳɟɧɢɹɦɢ 
ɛɟɡ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ ɧɚɡɵɜɚɟɬɫɹ ɭɩɨɪɹɞɨɱɟɧɧɵɟ ɩɨɫɥɟɞɨɜɚɬɟɥɶɧɨɫɬɢ 
ɞɥɢɧɵ m൑n, ɜ ɤɨɬɨɪɵɯ ɤɚɠɞɵɣ ɷɥɟɦɟɧɬ ɦɧɨɠɟɫɬɜɚ ɜɫɬɪɟɱɚɟɬɫɹ ɧɟ 
ɛɨɥɟɟ 1 ɪɚɡɚ. Ɋɚɡɥɢɱɧɵɦɢ ɫɱɢɬɚɸɬɫɹ ɩɨɫɥɟɞɨɜɚɬɟɥɶɧɨɫɬɢ, 
ɨɬɥɢɱɚɸɳɢɟɫɹ ɥɢɛɨ ɫɨɫɬɚɜɨɦ ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ, ɥɢɛɨ  ɩɨɪɹɞɤɨɦ 
ɪɚɫɩɨɥɨɠɟɧɢɹ ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ. 

Ʉɨɥɢɱɟɫɬɜɨ ɪɚɡɦɟɳɟɧɢɣ ɛɟɡ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ ɢɡ n ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ ɩɨ m 

ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ ɪɚɫɫɱɢɬɵɜɚɟɬɫɹ ɩɨ ɮɨɪɦɭɥɟ: 𝐴௡௠ = ௡!ሺ௡−௠ሻ!  . 
Ɋɚɡɦɟɳɟɧɢɹ ɫ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹɦɢ 

Ɋɚɡɦɟɳɟɧɢɹ ɫ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹɦɢ ɨɬɥɢɱɚɸɬɫɹ ɨɬ ɪɚɡɦɟɳɟɧɢɣ ɛɟɡ 
ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ ɬɟɦ, ɱɬɨ ɨɞɧɢ ɢ ɬɟ ɠɟ ɷɥɟɦɟɧɬɵ ɦɨɝɭɬ ɦɧɨɝɨɤɪɚɬɧɨ 
ɜɯɨɞɢɬɶ ɜ ɪɚɫɫɦɚɬɪɢɜɚɟɦɭɸ ɩɨɫɥɟɞɨɜɚɬɟɥɶɧɨɫɬɶ. 

Ʉɨɥɢɱɟɫɬɜɨ ɪɚɡɦɟɳɟɧɢɣ ɫ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹɦɢ ɢɡ n ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ ɩɨ m 

ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ ɪɚɫɫɱɢɬɵɜɚɟɦ ɩɨ ɮɨɪɦɭɥɟ:          𝐴௡௠̇ = 𝑛௠. 
 

ɋɨɱɟɬɚɧɢɹ 

ɋɨɱɟɬɚɧɢɹ ɛɟɡ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ 

Ⱦɚɧɨ ɦɧɨɠɟɫɬɜɨ A, ɫɨɞɟɪɠɚɳɟɟ n ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ. ɋɨɱɟɬɚɧɢɹɦɢ 
ɛɟɡ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ ɧɚɡɵɜɚɸɬɫɹ ɧɟɭɩɨɪɹɞɨɱɟɧɧɵɟ ɩɨɫɥɟɞɨɜɚɬɟɥɶɧɨɫɬɢ 



ɞɥɢɧɵ m, ɜ ɤɨɬɨɪɵɯ ɤɚɠɞɵɣ ɷɥɟɦɟɧɬ ɦɧɨɠɟɫɬɜɚ A ɜɫɬɪɟɱɚɟɬɫɹ ɧɟ 
ɛɨɥɟɟ 1 ɪɚɡɚ. Ɋɚɡɥɢɱɧɵɦɢ ɫɱɢɬɚɸɬɫɹ ɩɨɫɥɟɞɨɜɚɬɟɥɶɧɨɫɬɢ, 
ɨɬɥɢɱɚɸɳɢɟɫɹ ɫɨɫɬɚɜɨɦ ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ. ɉɨɞɱɟɪɤɧɟɦ, ɱɬɨ 
ɩɨɫɥɟɞɨɜɚɬɟɥɶɧɨɫɬɢ, ɨɬɥɢɱɚɸɳɢɟɫɹ ɬɨɥɶɤɨ ɩɨɪɹɞɤɨɦ 
ɪɚɫɩɨɥɨɠɟɧɢɹ ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ, ɧɟ ɫɱɢɬɚɸɬɫɹ ɪɚɡɥɢɱɧɵɦɢ. Ʉɨɥɢɱɟɫɬɜɨ 
ɫɨɱɟɬɚɧɢɣ ɛɟɡ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ ɢɡ n ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ ɩɨ m ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ 
ɪɚɫɫɱɢɬɵɜɚɟɦ ɩɨ ɮɨɪɦɭɥɟ:    𝐶௡௠ = ௡!௠!ሺ௡−௠ሻ! . 

ɋɨɱɟɬɚɧɢɹ ɫ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹɦɢ 

ɋɨɱɟɬɚɧɢɹ ɫ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹɦɢ ɨɬɥɢɱɚɟɬɫɹ ɨɬ ɫɨɱɟɬɚɧɢɣ ɛɟɡ 
ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ ɬɟɦ, ɱɬɨ ɜ ɧɢɯ ɦɨɝɭɬ ɜɯɨɞɢɬɶ ɩɨɜɬɨɪɹɸɳɢɟɫɹ 
ɷɥɟɦɟɧɬɵ. 

Ʉɨɥɢɱɟɫɬɜɨ ɫɨɱɟɬɚɧɢɣ c ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹɦɢ ɢɡ n ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ ɩɨ m 

ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ ɪɚɫɫɱɢɬɵɜɚɟɦ ɩɨ ɮɨɪɦɭɥɟ:       
                                     𝑓௡௠ = 𝐶௡௠̇ = ሺ௡+௠−ଵሻ!௠!ሺ௡−ଵሻ! = 𝐶௡+௠−ଵ௠  

Ɍɨ ɟɫɬɶ ɱɢɫɥɨ ɫɨɱɟɬɚɧɢɣ ɫ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹɦɢ ɩɨɞɫɱɢɬɵɜɚɟɬɫɹ ɩɨ 
ɮɨɪɦɭɥɟ ɫɨɱɟɬɚɧɢɣ ɛɟɡ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ ɫ ɞɪɭɝɢɦɢ ɩɚɪɚɦɟɬɪɚɦɢ. 

ɉɪɢɦɟɪɵ ɡɚɞɚɱ, ɜɵɧɨɫɢɦɵɯ ɧɚ ɩɪɚɤɬɢɱɟɫɤɨɟ ɡɚɧɹɬɢɟ. 
Ɂɚɞɚɱɚ 1 

ɋɤɨɥɶɤɨ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ “ɫɥɨɜ” ɦɨɠɧɨ ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ, ɩɟɪɟɫɬɚɜɥɹɹ 
ɛɭɤɜɵ ɫɥɨɜɚ “Ɂɚɞɚɱɚ”? 

ȼ ɫɥɨɜɟ “Ɂɚɞɚɱɚ” 6 ɛɭɤɜ, ɢɡ ɧɢɯ: 
3 – ɛɭɤɜɵ ɚ 

1 – ɛɭɤɜɵ ɡ 

1 – ɛɭɤɜɚ ɞ 

1 – ɛɭɤɜɚ ɱ. 
Ⱦɥɹ ɪɟɲɟɧɢɹ ɡɚɞɚɱɢ ɢɫɩɨɥɶɡɭɟɦ ɮɨɪɦɭɥɭ ɪɚɫɱёɬɚ 

ɩɟɪɟɫɬɚɧɨɜɨɤ ɫ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹɦɢ    
                                                                                                                  𝑃௡̇ = ௡!௡భ!௡మ!…௡𝑘!                                                                                                                𝑃଺̇ = ଺!ଷభ!ଵ!ଵ!ଵ! = ͳʹͲ. 

Ɂɚɞɚɱɚ 2 

ȼ ɨɞɧɨɤɪɭɝɨɜɨɦ ɬɭɪɧɢɪɟ ɩɨ ɮɭɬɛɨɥɭ ɭɱɚɫɬɜɭɸɬ 8 ɤɨɦɚɧɞ. 
ɋɤɨɥɶɤɨ ɫɭɳɟɫɬɜɭɟɬ ɜɚɪɢɚɧɬɨɜ ɩɪɢɡɨɜɨɣ ɬɪɨɣɤɢ? ɋɱɢɬɚɟɦ, ɱɬɨ 
ɩɨɪɹɞɨɤ ɤɨɦɚɧɞ ɜ ɩɪɢɡɨɜɨɣ ɬɪɨɣɤɟ ɜɚɠɟɧ. 



Ⱦɥɹ ɪɟɲɟɧɢɹ ɞɚɧɧɨɣ ɡɚɞɚɱɢ ɢɫɩɨɥɶɡɭɟɦ ɮɨɪɦɭɥɭ ɪɚɫɱёɬɚ 
ɪɚɡɦɟɳɟɧɢɣ ɛɟɡ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ 𝐴௡௠ = ௡!ሺ௡−௠ሻ! 

ɉɨ ɭɫɥɨɜɢɸ n=8  m=3       

         𝐴ଷ଼ = ଼!ሺ଼−ଷሻ! = ͸ × ͹ × ͺ = ͵͵͸. 

Ɂɚɞɚɱɚ 3. 
Ɂɚɦɨɤ ɫɟɣɮɚ ɭɩɪɚɜɥɹɟɬɫɹ 12 ɤɧɨɩɤɚɦɢ ɩɭɬёɦ ɨɞɧɨɜɪɟɦɟɧɧɨɝɨ 

ɧɚɠɚɬɢɹ 3-ɯ ɤɧɨɩɨɤ ɫ ɧɨɦɟɪɚɦɢ i,j,k, ɝɞɟ i,j,k∈{1, 2, 3, ..., 12}; i ≠ j; i 
≠ k; j ≠ k. Ɍɪɨɣɤɚ ɷɬɢɯ ɧɨɦɟɪɨɜ ɨɛɪɚɡɭɟɬ ɤɨɞɨɜɵɣ ɤɥɸɱ. ɇɟ́ɤɬɨ 
ɪɟɲɢɥ ɨɬɤɪɵɬɶ ɫɟɣɮ ɩɭɬёɦ ɩɪɨɛ ɢ ɨɲɢɛɨɤ. ɋɤɨɥɶɤɨ ɬɪɨɟɤ ɟɦɭ 
ɩɪɢɞёɬɫɹ ɩɪɨɜɟɪɢɬɶ ɜ ɫɚɦɨɦ ɧɟɛɥɚɝɨɩɪɢɹɬɧɨɦ ɫɥɭɱɚɟ? 

Ɉɞɧɨɜɪɟɦɟɧɧɨ ɢɫɩɨɥɶɡɭɸɬɫɹ 3 ɪɚɡɥɢɱɧɵɟ ɤɧɨɩɤɢ, 
ɫɥɟɞɨɜɚɬɟɥɶɧɨ, ɡɞɟɫɶ ɦɵ ɢɦɟɟɦ ɫɨɱɟɬɚɧɢɹ ɛɟɡ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɣ. 

Ⱦɥɹ ɪɟɲɟɧɢɹ ɡɚɞɚɱɢ ɢɫɩɨɥɶɡɭɟɦ ɮɨɪɦɭɥɭ:                                                    𝐶௡௠ = ௡!௠!×ሺ௡−௠ሻ! 
ɉɨ ɭɫɥɨɜɢɸ n=12, m=3. ȼ ɜɵɱɢɫɥɟɧɢɹɯ ɩɪɨɜɟɞɟɦ 

ɫɨɨɬɜɟɬɫɬɜɭɸɳɢɟ ɫɨɤɪɚɳɟɧɢɹ.       
 𝐶ଵଶଷ = ଵଶ!ଷ!×ሺଵଶ−ଷሻ! = ଵ଴×ଵଵ×ଵଶ଺ = ʹʹͲ. 

Ɂɚɞɚɱɚ 4 

ȼ ɦɚɝɚɡɢɧɟ ɢɦɟɟɬɫɹ 4 ɜɢɞɚ ɤɨɧɮɟɬ: “ɉɢɥɨɬ”, ”Ɋɨɦɚɲɤɚ”, 
”ȼɟɫɧɚ”, ”ɋɧɟɠɢɧɤɚ”. Ɍɪɟɛɭɟɬɫɹ ɤɭɩɢɬɶ 10 ɤɨɧɮɟɬ ɜ ɥɸɛɨɦ 
ɫɨɱɟɬɚɧɢɢ ɢɡ ɩɟɪɟɱɢɫɥɟɧɧɵɯ. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɷɬɨ ɦɨɠɧɨ 
ɫɞɟɥɚɬɶ? 

Ⱦɥɹ ɪɟɲɟɧɢɹ ɞɚɧɧɨɣ ɡɚɞɚɱɢ ɢɫɩɨɥɶɡɭɟɦ ɮɨɪɦɭɥɭ ɪɚɫɱёɬɚ 
ɫɨɱɟɬɚɧɢɣ ɫ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹɦɢ                                                                                                     𝐶௡௠̇ = 𝐶௡+௠−ଵ௠  

ɉɨ ɭɫɥɨɜɢɸ n=4, m=10                   

m+n-1=13                                                                                              𝐶ସଵ଴̇ = 𝐶ଵଷଵ଴ = ଵଷ!ሺଵଷ−ଵ଴ሻ!ଵ଴! = ଵଵ∗ଵଶ∗ଵଷ଺ = ʹͺ͸ 

Ɂɚɞɚɱɚ 5 

ɋɤɨɥɶɤɨ ɫɭɳɟɫɬɜɭɟɬ ɬɪёɯɪɚɡɪɹɞɧɵɯ ɞɟɫɹɬɢɱɧɵɯ ɱɢɫɟɥ, 
ɤɨɬɨɪɵɟ ɦɨɝɭɬ ɛɵɬɶ ɫɨɫɬɚɜɥɟɧɵ ɢɡ ɰɢɮɪ 1,2,4,5,6,8 ɟɫɥɢ 
ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹ ɰɢɮɪ ɜ ɱɢɫɥɟ ɜɨɡɦɨɠɧɵ. 

ȼ ɞɚɧɧɨɣ ɡɚɞɚɱɟ ɢɦɟɸɬ ɦɟɫɬɨ ɪɚɡɦɟɳɟɧɢɹ ɫ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹɦɢ. 
ɂɫɩɨɥɶɡɭɟɦ ɮɨɪɦɭɥɭ ɪɚɫɱёɬɚ 𝐴௡௠̇ = 𝑛௠ 



ɉɨ ɭɫɥɨɜɢɸ n=6, m=3. 𝐴଺ଷ̇ = ͸ଷ = ʹͳ͸. 
 

Ɂɚɞɚɱɢ, ɜɵɧɨɫɢɦɵɟ ɧɚ ɫɚɦɨɫɬɨɹɬɟɥɶɧɭɸ ɪɚɛɨɬɭ ɫɬɭɞɟɧɬɨɜ 

ȼȺɊɂȺɇɌ №1 

1. ɋɤɨɥɶɤɨ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ «ɫɥɨɜ», ɫɨɫɬɨɹɳɢɯ ɧɟ ɦɟɧɟɟ ɱɟɦ ɢɡ 
ɱɟɬɵɪɟɯ ɪɚɡɧɵɯ ɛɭɤɜ, ɦɨɠɧɨ ɨɛɪɚɡɨɜɚɬɶ ɢɡ ɛɭɤɜ ɫɥɨɜɚ 
”ɭɱɟɧɢɤ”: 

2. ȼ ɦɚɝɚɡɢɧɟ ɢɦɟɟɬɫɹ 6 ɫɨɪɬɨɜ ɲɨɤɨɥɚɞɧɵɯ ɤɨɧɮɟɬ ɢ 4 
ɫɨɪɬɚ ɤɚɪɚɦɟɥɢ. ɋɤɨɥɶɤɨ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɩɨɤɭɩɨɤ ɤɨɧɮɟɬ 
ɨɞɧɨɝɨ ɫɨɪɬɚ ɦɨɠɧɨ ɫɞɟɥɚɬɶ ɜ ɷɬɨɦ ɦɚɝɚɡɢɧɟ? ɋɤɨɥɶɤɨ 
ɦɨɠɧɨ ɫɞɟɥɚɬɶ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɩɨɤɭɩɨɤ, ɫɨɞɟɪɠɚɳɢɯ ɨɞɢɧ 
ɫɨɪɬ ɲɨɤɨɥɚɞɧɵɯ ɤɨɧɮɟɬ ɢ ɨɞɢɧ ɫɨɪɬ ɤɚɪɚɦɟɥɢ? 

3. ɋɤɨɥɶɤɨ ɦɨɠɧɨ ɩɨɥɭɱɢɬɶ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɱɟɬɵɪɟɯɡɧɚɱɧɵɯ 
ɱɢɫɟɥ, ɜɫɬɚɜɥɹɹ ɩɪɨɩɭɳɟɧɧɵɟ ɰɢɮɪɵ ɜ ɱɢɫɥɨ *2*5? ɜ 
ɱɢɫɥɨ 3*7*? 

4. ɍ ɨɞɧɨɝɨ ɱɟɥɨɜɟɤɚ ɢɦɟɟɬɫɹ 7 ɤɧɢɝ ɩɨ ɦɚɬɟɦɚɬɢɤɟ, ɚ ɭ 
ɞɪɭɝɨɝɨ—9. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɨɧɢ ɦɨɝɭɬ 
ɨɫɭɳɟɫɬɜɢɬɶ ɨɛɦɟɧ ɤɧɢɝɢ ɧɚ ɤɧɢɝɭ? 

5. ȼ ɛɭɤɢɧɢɫɬɢɱɟɫɤɨɦ ɦɚɝɚɡɢɧɟ ɩɪɨɞɚɸɬɫɹ 6 ɷɤɡɟɦɩɥɹɪɨɜ 
ɪɨɦɚɧɚ ɂ. ɋ. Ɍɭɪɝɟɧɟɜɚ «Ɋɭɞɢɧ», 3 ɷɤɡɟɦɩɥɹɪɚ ɪɨɦɚɧɚ 
«Ⱦɜɨɪɹɧɫɤɨɟ ɝɧɟɡɞɨ» ɢ 4 ɷɤɡɟɦɩɥɹɪɚ ɪɨɦɚɧɚ «Ɉɬɰɵ ɢ 
ɞɟɬɢ». Ʉɪɨɦɟ ɬɨɝɨ, ɢɦɟɟɬɫɹ 5 ɬɨɦɨɜ, ɫɨɫɬɨɹɳɢɯ ɢɡ 
ɪɨɦɚɧɨɜ «Ɋɭɞɢɧ» ɢ «Ⱦɜɨɪɹɧɫɤɨɟ ɝɧɟɡɞɨ», ɢ 7 ɬɨɦɨɜ, 
ɫɨɫɬɨɹɳɢɯ ɢɡ ɪɨɦɚɧɨɜ «Ⱦɜɨɪɹɧɫɤɨɟ ɝɧɟɡɞɨ» ɢ «Ɉɬɰɵ ɢ 
ɞɟɬɢ». ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɧɨ ɫɞɟɥɚɬɶ ɩɨɤɭɩɤɭ, 
ɫɨɞɟɪɠɚɳɭɸ ɩɨ ɨɞɧɨɦɭ ɷɤɡɟɦɩɥɹɪɭ ɤɚɠɞɨɝɨ ɢɡ ɷɬɢɯ 
ɪɨɦɚɧɨɜ? 

6. ɂɦɟɟɬɫɹ 4 ɱɚɲɤɢ, 5 ɛɥɸɞɟɰ ɢ 6 ɱɚɣɧɵɯ ɥɨɠɟɤ (ɜɫɟ 
ɱɚɲɤɢ, ɛɥɸɞɰɚ ɢ ɥɨɠɤɢ ɪɚɡɥɢɱɧɵɟ). ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ 
ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɟɬ ɛɵɬɶ ɧɚɤɪɵɬ ɫɬɨɥ ɞɥɹ ɱɚɟɩɢɬɢɹ ɧɚ ɬɪɟɯ 
ɱɟɥɨɜɟɤ, ɟɫɥɢ ɤɚɠɞɵɣ ɩɨɥɭɱɢɬ ɨɞɧɭ ɱɚɲɤɭ, ɨɞɧɨ 
ɛɥɸɞɰɟ, ɨɞɧɭ ɥɨɠɤɭ? 

7. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɧɨ ɪɚɫɫɬɚɜɢɬɶ 12 ɛɟɥɵɯ ɢ 12 
ɱɟɪɧɵɯ ɲɚɲɟɤ ɧɚ ɱɟɪɧɵɯ ɩɨɥɹɯ ɲɚɯɦɚɬɧɨɣ ɞɨɫɤɢ? 

8. ɋɤɨɥɶɤɨ ɦɨɠɧɨ ɩɨɫɬɪɨɢɬɶ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɩɪɹɦɨɭɝɨɥɶɧɵɯ 
ɩɚɪɚɥɥɟɥɟɩɢɩɟɞɨɜ, ɟɫɥɢ ɞɥɢɧɚ ɤɚɠɞɨɝɨ ɟɝɨ ɪɟɛɪɚ ɦɨɠɟɬ 
ɜɵɪɚɠɚɬɶɫɹ ɥɸɛɵɦ ɰɟɥɵɦ ɱɢɫɥɨɦ ɨɬ 1 ɞɨ 10? 



 

ȼȺɊɂȺɇɌ №2 

1. ȼ ɨɬɪɹɞɟ 5 ɪɚɡɜɟɞɱɢɤɨɜ, 4 ɫɜɹɡɢɫɬɚ ɢ 2- ɫɚɧɢɬɚɪɚ. 
ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɧɨ ɜɵɛɪɚɬɶ ɨɞɧɨɝɨ ɫɨɥɞɚɬɚ 
ɬɚɤ, ɱɬɨɛɵ ɨɧ ɛɵɥ ɪɚɡɜɟɞɱɢɤɨɦ ɢɥɢ ɫɚɧɢɬɚɪɨɦ? 
ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɧɨ ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ ɪɚɡɜɟɞɝɪɭɩɩɭ ɢɡ 
ɬɪɟɯ ɱɟɥɨɜɟɤ, ɱɬɨɛɵ ɜ ɧɟɟ ɜɨɲɥɢ ɪɚɡɜɟɞɱɢɤ, ɫɜɹɡɢɫɬ ɢ 
ɫɚɧɢɬɚɪ? 

2. ɋɤɨɥɶɤɨ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɬɪɟɯɛɭɤɜɟɧɧɵɯ «ɫɥɨɜ» ɦɨɠɧɨ 
ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ ɢɡ ɛɭɤɜ ɫɥɨɜɚ ͞ромб͟? 

3. ɋɤɨɥɶɤɨ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɬɪɟɯɡɧɚɱɧɵɯ ɱɢɫɟɥ, ɦɟɧɶɲɢɯ 400, 
ɦɨɠɧɨ ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ ɢɡ ɰɢɮɪ 1, 3, 5, 7, 9 ɩɪɢ ɭɫɥɨɜɢɢ, ɱɬɨ 
ɰɢɮɪɵ ɜ ɱɢɫɥɟ ɧɟ ɞɨɥɠɧɵ ɩɨɜɬɨɪɹɬɶɫɹ? Ɋɟɲɢɬɟ ɬɭ ɠɟ 
ɡɚɞɚɱɭ ɩɪɢ ɭɫɥɨɜɢɢ ɞɨɩɭɫɬɢɦɨɫɬɢ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹ ɰɢɮɪ. 

4. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɧɨ ɪɚɫɩɪɟɞɟɥɢɬɶ 12 
ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɭɱɟɛɧɢɤɨɜ ɦɟɠɞɭ ɱɟɬɵɪɶɦɹ ɫɬɭɞɟɧɬɚɦɢ? 

5. ɂɡ ɩɨɥɧɨɝɨ ɧɚɛɨɪɚ ɲɚɯɦɚɬ ɜɵɧɭɥɢ 4 ɮɢɝɭɪɵ ɢɥɢ ɩɟɲɤɢ. 
ȼ ɫɤɨɥɶɤɢɯ ɫɥɭɱɚɹɯ ɫɪɟɞɢ ɧɢɯ ɨɤɚɠɟɬɫɹ: ɚ) ɞɜɚ ɤɨɧɹ, ɛ) 
ɧɟ ɦɟɧɟɟ ɞɜɭɯ ɤɨɧɟɣ? 

6. ɉɹɬɶ ɞɟɜɭɲɟɤ ɢ ɬɪɨɟ ɸɧɨɲɟɣ ɢɝɪɚɸɬ ɜ ɝɨɪɨɞɤɢ. 
ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɨɧɢ ɦɨɝɭɬ ɪɚɡɛɢɬɶɫɹ ɧɚ ɞɜɟ 
ɤɨɦɚɧɞɵ ɩɨ 4 ɱɟɥɨɜɟɤɚ, ɟɫɥɢ ɜ ɤɚɠɞɨɣ ɤɨɦɚɧɞɟ ɞɨɥɠɧɨ 
ɛɵɬɶ, ɯɨɬɹ ɛɵ ɩɨ ɨɞɧɨɦɭ ɸɧɨɲɟ? 

7. ɋɤɨɥɶɤɨ ɦɨɠɧɨ ɩɨɫɬɪɨɢɬɶ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɩɪɹɦɨɭɝɨɥɶɧɵɯ 
ɩɚɪɚɥɥɟɥɟɩɢɩɟɞɨɜ, ɟɫɥɢ ɞɥɢɧɚ ɤɚɠɞɨɝɨ ɟɝɨ ɪɟɛɪɚ ɦɨɠɟɬ 
ɜɵɪɚɠɚɬɶɫɹ ɥɸɛɵɦ ɰɟɥɵɦ ɱɢɫɥɨɦ ɨɬ 1 ɞɨ 10? 

8. ȼ ɩɨɱɬɨɜɨɦ ɨɬɞɟɥɟɧɢɢ ɩɪɨɞɚɸɬɫɹ ɨɬɤɪɵɬɤɢ ɞɟɫɹɬɢ 
ɜɢɞɨɜ. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɧɨ ɤɭɩɢɬɶ ɡɞɟɫɶ ɧɚɛɨɪ 
ɢɡ ɜɨɫɶɦɢ ɨɬɤɪɵɬɨɤ, ɟɫɥɢ ɨɬɤɪɵɬɨɤ ɤɚɠɞɨɝɨ ɜɢɞɚ 
ɢɦɟɟɬɫɹ ɧɟ ɦɟɧɟɟ ɜɨɫɶɦɢ ɲɬɭɤ? 

 

ȼȺɊɂȺɇɌ №3 
1. ɋɤɨɥɶɤɨ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɩɨɥɧɵɯ ɨɛɟɞɨɜ ɦɨɠɧɨ ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ, 

ɟɫɥɢ ɜ ɦɟɧɸ ɢɦɟɟɬɫɹ 3 ɩɟɪɜɵɯ, 4 ɜɬɨɪɵɯ ɢ 2 ɬɪɟɬɶɢɯ 
ɛɥɸɞɚ? 



2. ɋɤɨɥɶɤɨ ɦɨɠɧɨ ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ ɞɜɭɡɧɚɱɧɵɯ ɢɥɢ ɬɪɟɯɡɧɚɱɧɵɯ 
ɱɢɫɟɥ ɢɡ ɧɟɱɟɬɧɵɯ ɰɢɮɪ ɩɪɢ ɭɫɥɨɜɢɢ, ɱɬɨ ɧɢ ɨɞɧɚ ɰɢɮɪɚ 
ɧɟ ɩɨɜɬɨɪɹɟɬɫɹ? 

3. ɇɚ ɠɟɥɟɡɧɨɞɨɪɨɠɧɨɣ ɫɬɚɧɰɢɢ ɢɦɟɸɬɫɹ t ɫɜɟɬɨɮɨɪɨɜ. 
ɋɤɨɥɶɤɨ ɦɨɠɟɬ ɛɵɬɶ ɞɚɧɨ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɤɨɦɛɢɧɚɰɢɣ ɢɯ 
ɫɢɝɧɚɥɨɜ, ɟɫɥɢ ɤɚɠɞɵɣ ɫɜɟɬɨɮɨɪ ɢɦɟɟɬ ɬɪɢ ɫɨɫɬɨɹɧɢɹ: 
«ɤɪɚɫɧɵɣ», «ɠɟɥɬɵɣ» ɢ «ɡɟɥɟɧɵɣ»? 

4. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɧɨ ɪɚɡɥɨɠɢɬɶ ɜ ɞɜɚ ɤɚɪɦɚɧɚ 9 
ɦɨɧɟɬ ɪɚɡɧɨɝɨ ɞɨɫɬɨɢɧɫɬɜɚ? 

5. ɋɤɨɥɶɤɨ «ɫɥɨɜ», ɤɚɠɞɨɟ ɢɡ ɤɨɬɨɪɵɯ ɫɨɫɬɨɢɬ ɢɡ ɫɟɦɢ 
ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɛɭɤɜ, ɦɨɠɧɨ ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ ɢɡ ɛɭɤɜ ɫɥɨɜɚ 
“ɜɵɛɨɪɤɚ”? 

6. ȼ ɫɨɫɬɚɜ ɫɛɨɪɧɨɣ ɜɤɥɸɱɟɧɵ 2 ɜɪɚɬɚɪɹ, 5 ɡɚɳɢɬɧɢɤɨɜ, 6 
ɩɨɥɭɡɚɳɢɬɧɢɤɨɜ ɢ 6 ɧɚɩɚɞɚɸɳɢɯ. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ 
ɬɪɟɧɟɪ ɦɨɠɟɬ ɜɵɫɬɚɜɢɬɶ ɧɚ ɩɨɥɟ ɤɨɦɚɧɞɭ, ɜ ɤɨɬɨɪɭɸ 
ɜɯɨɞɢɬ ɜɪɚɬɚɪɶ, 3 ɡɚɳɢɬɧɢɤɚ, 4 ɩɨɥɭɡɚɳɢɬɧɢɤɚ ɢ 3 
ɧɚɩɚɞɚɸɳɢɯ? 

7. ɇɚ ɩɪɹɦɨɣ ɜɡɹɬɵ t ɬɨɱɟɤ, ɚ ɧɚ ɩɚɪɚɥɥɟɥɶɧɨɣ ɟɣ ɩɪɹɦɨɣ 
— n ɬɨɱɟɤ. ɋɤɨɥɶɤɨ ɫɭɳɟɫɬɜɭɟɬ ɬɪɟɭɝɨɥɶɧɢɤɨɜ, 
ɜɟɪɲɢɧɚɦɢ ɤɨɬɨɪɵɯ ɹɜɥɹɸɬɫɹ ɷɬɢ ɬɨɱɤɢ? 

8. Ⱦɥɹ ɩɪɟɦɢɣ ɧɚ ɦɚɬɟɦɚɬɢɱɟɫɤɨɣ ɨɥɢɦɩɢɚɞɟ ɜɵɞɟɥɟɧɨ 3 

ɷɤɡɟɦɩɥɹɪɚ ɨɞɧɨɣ ɤɧɢɝɢ, 2 ɷɤɡɟɦɩɥɹɪɚ ɞɪɭɝɨɣ ɢ 1 
ɷɤɡɟɦɩɥɹɪ ɬɪɟɬɶɟɣ ɤɧɢɝɢ. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɝɭɬ 
ɛɵɬɶ ɜɪɭɱɟɧɵ ɩɪɟɦɢɢ, ɟɫɥɢ ɜ ɨɥɢɦɩɢɚɞɟ ɭɱɚɫɬɜɨɜɚɥɨ 20 
ɱɟɥɨɜɟɤ (ɤɚɠɞɨɦɭ ɢɡ ɭɱɚɫɬɧɢɤɨɜ ɦɨɠɟɬ ɜɪɭɱɚɬɶɫɹ ɬɨɥɶɤɨ 
ɨɞɧɚ ɤɧɢɝɚ)? 

ȼȺɊɂȺɇɌ №4 
1. ɋɤɨɥɶɤɨ ɫɭɳɟɫɬɜɭɟɬ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɩɨɥɨɠɟɧɢɣ, ɜ ɤɨɬɨɪɵɯ 

ɦɨɝɭɬ ɨɤɚɡɵɜɚɬɶɫɹ ɱɟɬɵɪɟ ɩɟɪɟɤɥɸɱɚɬɟɥɹ, ɟɫɥɢ ɤɚɠɞɵɣ 
ɢɡ ɧɢɯ ɦɨɠɟɬ ɛɵɬɶ ɜɤɥɸɱɟɧ ɢɥɢ ɜɵɤɥɸɱɟɧ? ɉɨɫɬɪɨɣɬɟ 
«ɞɟɪɟɜɨ» ɞɥɹ ɜɫɟɯ ɜɨɡɦɨɠɧɵɯ ɩɨɥɨɠɟɧɢɢ 
ɩɟɪɟɤɥɸɱɚɬɟɥɟɣ. 

2. ɋɤɨɥɶɤɨ ɬɪɟɯɡɧɚɱɧɵɯ ɱɢɫɟɥ ɦɨɠɧɨ ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ ɢɡ ɰɢɮɪ 1, 
2, 3, 4, 5, 6, 7, ɟɫɥɢ ɰɢɮɪɵ ɜ ɱɢɫɥɚɯ ɧɟ ɩɨɜɬɨɪɹɸɬɫɹ? 

3. ɋɤɨɥɶɤɨ ɫɥɨɜɚɪɟɣ ɧɚɞɨ ɢɡɞɚɬɶ, ɱɬɨɛɵ ɦɨɠɧɨ ɛɵɥɨ 
ɧɟɩɨɫɪɟɞɫɬɜɟɧɧɨ ɜɵɩɨɥɧɹɬɶ ɩɟɪɟɜɨɞɵ ɫ ɥɸɛɨɝɨ ɢɡ ɩɹɬɢ 
ɹɡɵɤɨɜ: ɪɭɫɫɤɨɝɨ, ɚɧɝɥɢɣɫɤɨɝɨ, ɮɪɚɧɰɭɡɫɤɨɝɨ, 



ɧɟɦɟɰɤɨɝɨ, ɢɬɚɥɶɹɧɫɤɨɝɨ ɧɚ ɥɸɛɨɣ ɞɪɭɝɨɣ ɢɡ ɷɬɢɯ ɩɹɬɢ 
ɹɡɵɤɨɜ? 

4. 4 . ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ 10 ɱɟɥɨɜɟɤ ɦɨɝɭɬ ɜɫɬɚɬɶ ɜ 
ɨɱɟɪɟɞɶ ɞɪɭɝ ɡɚ ɞɪɭɝɨɦ? 

5. ɇɚ ɩɪɹɦɨɣ ɜɡɹɬɵ t ɬɨɱɟɤ, ɚ ɧɚ ɩɚɪɚɥɥɟɥɶɧɨɣ ɟɣ ɩɪɹɦɨɣ 
— n ɬɨɱɟɤ. ɋɤɨɥɶɤɨ ɫɭɳɟɫɬɜɭɟɬ ɬɪɟɭɝɨɥɶɧɢɤɨɜ, 
ɜɟɪɲɢɧɚɦɢ ɤɨɬɨɪɵɯ ɹɜɥɹɸɬɫɹ ɷɬɢ точки? 

6. ɋɤɨɥɶɤɨ ɛɭɤɜ ɚɥɮɚɜɢɬɚ ɦɨɠɧɨ ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ ɢɡ ɩɹɬɢ 
ɫɢɝɧɚɥɨɜ ɢɫɩɨɥɶɡɭɟɦɵɯ ɜ ɤɚɠɞɨɣ ɛɭɤɜɟ, ɟɫɥɢ ɬɪɢ 
ɫɢɝɧɚɥɚ — ɢɦɩɭɥɶɫɵ ɬɨɤɚ, ɚ ɞɜɚ — ɩɚɭɡɵ? 

7. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɧɨ ɪɚɫɫɬɚɜɢɬɶ ɧɚ ɤɧɢɠɧɨɣ 
ɩɨɥɤɟ ɛɢɛɥɢɨɬɟɤɢ 5 ɤɧɢɝ ɩɨ ɬɟɨɪɢɢ ɜɟɪɨɹɬɧɨɫɬɟɣ, 3 
ɤɧɢɝɢ ɩɨ ɬɟɨɪɢɢ ɢɝɪ ɢ 2 ɤɧɢɝɢ ɩɨ ɦɚɬɟɦɚɬɢɱɟɫɤɨɣ 
ɥɨɝɢɤɟ, ɟɫɥɢ ɤɧɢɝɢ ɩɨ ɤɚɠɞɨɦɭ ɩɪɟɞɦɟɬɭ ɨɞɢɧɚɤɨɜɵɟ? 

8. Ɍɪɨɟ ɸɧɨɲɟɣ ɢ ɞɜɟ ɞɟɜɭɲɤɢ ɜɵɛɢɪɚɸɬ ɦɟɫɬɨ ɪɚɛɨɬɵ. 
ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɨɧɢ ɦɨɝɭɬ ɷɬɨ ɫɞɟɥɚɬɶ, ɟɫɥɢ ɜ 
ɝɨɪɨɞɟ ɟɫɬɶ ɬɪɢ ɡɚɜɨɞɚ, ɝɞɟ ɬɪɟɛɭɸɬɫɹ ɪɚɛɨɱɢɟ ɜ 
ɥɢɬɟɣɧɵɟ ɰɟɯɢ (ɬɭɞɚ ɛɟɪɭɬ ɥɢɲɶ ɦɭɠɱɢɧ), ɞɜɟ ɬɤɚɰɤɢɟ 
ɮɚɛɪɢɤɢ (ɬɭɞɚ ɩɪɢɝɥɚɲɚɸɬ ɬɨɥɶɤɨ ɠɟɧɳɢɧ) ɢ ɞɜɟ 
ɮɚɛɪɢɤɢ, ɝɞɟ ɬɪɟɛɭɸɬɫɹ ɢ ɦɭɠɱɢɧɵ ɢ ɠɟɧɳɢɧɵ? 

ȼȺɊɂȺɇɌ №5 
1. ɋɤɨɥɶɤɨ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ «ɫɥɨɜ», ɫɨɫɬɨɹɳɢɯ ɧɟ ɦɟɧɟɟ ɱɟɦ ɢɡ 

ɱɟɬɵɪɟɯ ɛɭɤɜ, ɦɨɠɧɨ ɨɛɪɚɡɨɜɚɬɶ ɢɡ ɛɭɤɜ ɫɥɨɜɚ 
«ɫɬɭɞɟɧɬ»? 

2. ȼ  ɝɪɭɩɩɟ 8 ɞɟɜɭɲɟɤ ɢ 6 ɸɧɨɲɟɣ. Ⱦɥɹ ɭɱɚɫɬɢɹ ɜ 
ɫɨɪɟɜɧɨɜɚɧɢɹɯ ɬɪɟɛɭɟɬɫɹ ɩɪɟɞɫɬɚɜɢɬɶ ɤɨɦɚɧɞɭ ɢɡ 3 
ɱɟɥɨɜɟɤ, ɜ ɤɨɬɨɪɨɣ ɨɞɧɚ ɞɟɜɭɲɤɚ. ɋɤɨɥɶɤɨ ɜɚɪɢɚɧɬɨɜ 
ɜɵɛɨɪɚ ɤɨɦɚɧɞɵ ɫɭɳɟɫɬɜɭɟɬ? 

3. ɋɤɨɥɶɤɨ ɦɨɠɧɨ ɩɨɥɭɱɢɬɶ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɲɟɫɬɢɡɧɚɱɧɵɯ 
ɱɢɫɟɥ, ɜɫɬɚɜɥɹɹ ɩɪɨɩɭɳɟɧɧɵɟ ɰɢɮɪɵ ɜ ɱɢɫɥɨ *2*5*5?  

4. ɋɬɭɞɟɧɬɵ ɩɨɥɭɱɢɥɢ ɜ ɛɢɛɥɢɨɬɟɤɟ ɭɱɟɛɧɢɤɢ. ɍ ɨɞɧɨɝɨ ɢɡ 
ɧɢɯ ɢɦɟɟɬɫɹ 3 ɤɧɢɝ ɩɨ ɦɚɬɟɦɚɬɢɤɟ, ɚ ɭ ɞɪɭɝɨɝɨ—9 ɩɨ 
ɞɪɭɝɢɦ ɩɪɟɞɦɟɬɚɦ. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɨɧɢ ɦɨɝɭɬ 
ɨɫɭɳɟɫɬɜɢɬɶ ɨɛɦɟɧ ɤɧɢɝɢ ɧɚ ɤɧɢɝɭ? 

5. ȼ ɛɭɤɢɧɢɫɬɢɱɟɫɤɨɦ ɦɚɝɚɡɢɧɟ ɩɪɨɞɚɸɬɫɹ 5 ɷɤɡɟɦɩɥɹɪɨɜ 
ɪɨɦɚɧɚ ɂ. ɋ. Ɍɭɪɝɟɧɟɜɚ «Ɋɭɞɢɧ», 4 ɷɤɡɟɦɩɥɹɪɚ ɪɨɦɚɧɚ 
«Ⱦɜɨɪɹɧɫɤɨɟ ɝɧɟɡɞɨ» ɢ 3 ɷɤɡɟɦɩɥɹɪɚ ɪɨɦɚɧɚ «Ɉɬɰɵ ɢ 



ɞɟɬɢ». Ʉɪɨɦɟ ɬɨɝɨ, ɢɦɟɟɬɫɹ 7 ɬɨɦɨɜ, ɫɨɫɬɨɹɳɢɯ ɢɡ 
ɪɨɦɚɧɨɜ «Ɋɭɞɢɧ» ɢ «Ⱦɜɨɪɹɧɫɤɨɟ ɝɧɟɡɞɨ», ɢ 6 ɬɨɦɨɜ, 
ɫɨɫɬɨɹɳɢɯ ɢɡ ɪɨɦɚɧɨɜ «Ⱦɜɨɪɹɧɫɤɨɟ ɝɧɟɡɞɨ» ɢ «Ɉɬɰɵ ɢ 
ɞɟɬɢ». ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɧɨ ɫɞɟɥɚɬɶ ɩɨɤɭɩɤɭ, 
ɫɨɞɟɪɠɚɳɭɸ ɩɨ ɨɞɧɨɦɭ ɷɤɡɟɦɩɥɹɪɭ ɤɚɠɞɨɝɨ ɢɡ ɷɬɢɯ 
ɪɨɦɚɧɨɜ? 

6. ɂɦɟɟɬɫɹ 4 ɱɚɲɤɢ, 12 ɛɥɸɞɟɰ ɢ 5 ɱɚɣɧɵɯ ɥɨɠɟɤ (ɜɫɟ 
ɱɚɲɤɢ, ɛɥɸɞɰɚ ɢ ɥɨɠɤɢ ɪɚɡɥɢɱɧɵɟ). ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ 
ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɟɬ ɛɵɬɶ ɧɚɤɪɵɬ ɫɬɨɥ ɞɥɹ ɱɚɟɩɢɬɢɹ ɧɚ ɬɪɟɯ 
ɱɟɥɨɜɟɤ, ɟɫɥɢ ɤɚɠɞɵɣ ɩɨɥɭɱɢɬ ɨɞɧɭ ɱɚɲɤɭ, ɨɞɧɨ 
ɛɥɸɞɰɟ, ɨɞɧɭ ɥɨɠɤɭ? 

7. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɧɨ ɪɚɫɫɬɚɜɢɬɶ 12 ɛɟɥɵɯ ɢ 12 
ɱɟɪɧɵɯ ɲɚɲɟɤ ɧɚ ɛɟɥɵɯ ɩɨɥɹɯ ɲɚɲɟɱɧɨɣ ɞɨɫɤɢ? 

8. ɋɤɨɥɶɤɨ ɦɨɠɧɨ ɩɨɫɬɪɨɢɬɶ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɩɪɹɦɨɭɝɨɥɶɧɵɯ 
ɩɚɪɚɥɥɟɥɟɩɢɩɟɞɨɜ, ɟɫɥɢ ɞɥɢɧɚ ɤɚɠɞɨɝɨ ɟɝɨ ɪɟɛɪɚ ɦɨɠɟɬ 
ɜɵɪɚɠɚɬɶɫɹ ɥɸɛɵɦ ɰɟɥɵɦ ɱɢɫɥɨɦ ɨɬ 2 ɞɨ 8, ɢɥɢ ɨɬ 11 ɞɨ 
14? 

ȼȺɊɂȺɇɌ №6 
1. ɋɤɨɥɶɤɨ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ «ɫɥɨɜ», ɫɨɫɬɨɹɳɢɯ ɧɟ ɦɟɧɟɟ ɱɟɦ ɢɡ 

ɱɟɬɵɪɟɯ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɛɭɤɜ, ɦɨɠɧɨ ɨɛɪɚɡɨɜɚɬɶ ɢɡ ɛɭɤɜ ɫɥɨɜɚ 
«ɫɬɭɞɟɧɬ»? 

2. ȼ  ɪɚɣɨɧɟ ɜɵɛɢɪɚɸɬ ɞɜɭɯ ɞɟɩɭɬɚɬɨɜ ɜ ɦɟɫɬɧɵɟ ɨɪɝɚɧɵ ɢ 
ɨɞɧɨɝɨ ɜ ɮɟɞɟɪɚɥɶɧɵɟ. ȼ ɜɵɛɨɪɚɯ ɩɪɢɧɢɦɚɸɬ ɭɱɚɫɬɢɟ 3 
ɩɚɪɬɢɢ ɢ 5 ɧɟɡɚɜɢɫɢɦɵɯ ɩɪɟɞɫɬɚɜɢɬɟɥɟɣ. Ɉɰɟɧɢɬɟ ɱɢɫɥɨ 
ɜɨɡɦɨɠɧɵɯ ɜɚɪɢɚɧɬɨɜ ɜɵɛɨɪɚ ɞɟɩɭɬɚɬɨɜ. 

3. ɋɤɨɥɶɤɨ ɦɨɠɧɨ ɩɨɥɭɱɢɬɶ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɲɟɫɬɢɡɧɚɱɧɵɯ ɱɢɫɟɥ, 
ɜɫɬɚɜɥɹɹ ɩɪɨɩɭɳɟɧɧɵɟ ɰɢɮɪɵ ɜ ɱɢɫɥɨ 3*7*2*? 

4. ɋɬɭɞɟɧɬɵ ɩɨɥɭɱɢɥɢ ɜ ɛɢɛɥɢɨɬɟɤɟ ɭɱɟɛɧɢɤɢ. ɍ ɨɞɧɨɝɨ ɢɡ ɧɢɯ 

ɢɦɟɟɬɫɹ 9 ɤɧɢɝ ɩɨ ɦɚɬɟɦɚɬɢɤɟ, ɚ ɭ ɞɪɭɝɨɝɨ—3 ɩɨ ɞɪɭɝɢɦ 
ɩɪɟɞɦɟɬɚɦ. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɨɧɢ ɦɨɝɭɬ ɨɫɭɳɟɫɬɜɢɬɶ 
ɨɛɦɟɧ ɤɧɢɝɢ ɧɚ ɤɧɢɝɭ? 

5. Ⱦɥɹ ɫɬɭɞɟɧɬɨɜ ɢɦɟɟɬɫɹ 3 ɩɚɪɵ ɩɪɟɞɦɟɬɨɜ ɩɨ ɜɵɛɨɪɭ. ɋɬɭɞɟɧɬ 
ɞɨɥɠɟɧ ɢɡ ɤɚɠɞɨɣ ɩɚɪɵ ɜɵɛɪɚɬɶ ɩɨ ɤɪɚɣɧɟɣ ɦɟɪɟ ɨɞɢɧ 
ɩɪɟɞɦɟɬ. Ɉɛɳɟɟ ɱɢɫɥɨ ɜɵɛɪɚɧɧɵɯ ɩɪɟɞɦɟɬɨɜ ɞɥɹ ɫɬɭɞɟɧɬɚ ɧɟ 
ɞɨɥɠɧɨ ɩɪɟɜɵɲɚɬɶ 5. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɟɬ 
ɨɫɭɳɟɫɬɜɢɬɶɫɹ ɜɵɛɨɪ ɩɪɟɞɦɟɬɨɜ ɫɬɭɞɟɧɬɨɦ? 



6. ɂɦɟɟɬɫɹ 5 ɱɚɲɤɢ, 7 ɛɥɸɞɟɰ ɢ 6 ɱɚɣɧɵɯ ɥɨɠɟɤ (ɜɫɟ ɱɚɲɤɢ, 
ɛɥɸɞɰɚ ɢ ɥɨɠɤɢ ɪɚɡɥɢɱɧɵɟ). ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɟɬ 
ɛɵɬɶ ɧɚɤɪɵɬ ɫɬɨɥ ɞɥɹ ɱɚɟɩɢɬɢɹ ɧɚ ɬɪɟɯ ɱɟɥɨɜɟɤ, ɟɫɥɢ ɤɚɠɞɵɣ 
ɩɨɥɭɱɢɬ ɨɞɧɭ ɱɚɲɤɭ, ɨɞɧɨ ɛɥɸɞɰɟ, ɨɞɧɭ ɥɨɠɤɭ? 

7. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɧɨ ɪɚɫɫɬɚɜɢɬɶ 16 ɛɟɥɵɯ ɢ 16 

ɱɟɪɧɵɯ ɮɢɝɭɪ ɧɚ ɱɟɪɧɵɯ ɩɨɥɹɯ ɲɚɯɦɚɬɧɨɣ ɞɨɫɤɢ? 

8. ɋɤɨɥɶɤɨ ɦɨɠɧɨ ɩɨɫɬɪɨɢɬɶ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɩɪɹɦɨɭɝɨɥɶɧɵɯ 
ɩɚɪɚɥɥɟɥɟɩɢɩɟɞɨɜ, ɟɫɥɢ ɞɥɢɧɚ ɟɝɨ ɨɞɧɨɝɨ ɪɟɛɪɚ ɦɨɠɟɬ 
ɜɵɪɚɠɚɬɶɫɹ ɥɸɛɵɦ ɰɟɥɵɦ ɱɢɫɥɨɦ ɨɬ 1 ɞɨ 10, ɞɪɭɝɨɝɨ ɨɬ 2 ɞɨ 
6, ɚ ɬɪɟɬɶɟɝɨ ɨɬ3 ɞɨ 5? 

ȼȺɊɂȺɇɌ №7 

1. ɋɤɨɥɶɤɨ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɩɨɥɧɵɯ ɨɛɟɞɨɜ ɦɨɠɧɨ ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ, 
ɟɫɥɢ ɜ ɦɟɧɸ ɢɦɟɟɬɫɹ 2 ɩɟɪɜɵɯ, 4 ɜɬɨɪɵɯ ɢ 3 ɬɪɟɬɶɢɯ ɛɥɸɞɚ? 

2. ɋɤɨɥɶɤɨ ɦɨɠɧɨ ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ ɞɜɭɡɧɚɱɧɵɯ ɢɥɢ ɬɪɟɯɡɧɚɱɧɵɯ 
ɱɢɫɟɥ ɢɡ ɱɟɬɧɵɯ ɰɢɮɪ ɩɪɢ ɭɫɥɨɜɢɢ, ɱɬɨ ɧɢ ɨɞɧɚ ɰɢɮɪɚ ɧɟ 
ɩɨɜɬɨɪɹɟɬɫɹ? Ɍɚɤɨɣ ɠɟ ɜɨɩɪɨɫ ɩɪɢ ɭɫɥɨɜɢɢ ɜɨɡɦɨɠɧɨɫɬɢ 
ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹ ɰɢɮɪ. 

3. ɇɚ ɩɟɪɟɤɪɟɫɬɤɚɯ ɞɨɪɨɝ ɝɨɪɨɞɚ  ɢɦɟɟɬɫɹ n ɫɜɟɬɨɮɨɪɨɜ. 
ɋɤɨɥɶɤɨ ɦɨɠɟɬ ɛɵɬɶ ɞɚɧɨ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɤɨɦɛɢɧɚɰɢɣ ɢɯ ɫɢɝɧɚɥɨɜ, 
ɟɫɥɢ ɤɚɠɞɵɣ ɫɜɟɬɨɮɨɪ ɢɦɟɟɬ ɬɪɢ ɫɨɫɬɨɹɧɢɹ: «ɤɪɚɫɧɵɣ», «ɠɟɥɬɵɣ» 
ɢ «ɡɟɥɟɧɵɣ»? 

4. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɧɨ ɪɚɡɥɨɠɢɬɶ ɜ  ɬɪɢ ɤɨɲɟɥɶɤɚ 
10  ɦɨɧɟɬ ɪɚɡɧɨɝɨ ɞɨɫɬɨɢɧɫɬɜɚ? 

5. ɋɤɨɥɶɤɨ «ɫɥɨɜ», ɤɚɠɞɨɟ ɢɡ ɤɨɬɨɪɵɯ ɫɨɫɬɨɢɬ ɢɡ ɫɟɦɢ 
ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɛɭɤɜ, ɦɨɠɧɨ ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ ɢɡ ɛɭɤɜ ɫɥɨɜɚ “ɩɟɪɟɫɬɪɨɣɤɚ”? 

6. ȼ ɫɨɫɬɚɜ ɫɛɨɪɧɨɣ ɩɨ ɮɭɬɛɨɥɭ ɜɤɥɸɱɟɧɵ 2 ɜɪɚɬɚɪɹ, 
7ɚɳɢɬɧɢɤɨɜ, 6 ɩɨɥɭɡɚɳɢɬɧɢɤɨɜ ɢ 3 ɧɚɩɚɞɚɸɳɢɯ. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ 
ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɬɪɟɧɟɪ ɦɨɠɟɬ ɜɵɫɬɚɜɢɬɶ ɧɚ ɩɨɥɟ ɤɨɦɚɧɞɭ, ɜ ɤɨɬɨɪɭɸ 
ɜɯɨɞɢɬ ɜɪɚɬɚɪɶ, 4 ɡɚɳɢɬɧɢɤɚ, 4 ɩɨɥɭɡɚɳɢɬɧɢɤɚ ɢ 2 ɧɚɩɚɞɚɸɳɢɯ? 

7. ɇɚ ɩɪɹɦɨɣ ɜɡɹɬɵ m ɬɨɱɟɤ, ɚ ɧɚ ɩɚɪɚɥɥɟɥɶɧɨɣ ɟɣ ɩɪɹɦɨɣ 
— n ɬɨɱɟɤ. ɋɤɨɥɶɤɨ ɫɭɳɟɫɬɜɭɟɬ ɬɪɟɭɝɨɥɶɧɢɤɨɜ, ɜɟɪɲɢɧɚɦɢ 
ɤɨɬɨɪɵɯ ɹɜɥɹɸɬɫɹ ɷɬɢ ɬɨɱɤɢ? 

8. Ⱦɥɹ ɩɪɟɦɢɣ ɧɚ ɨɥɢɦɩɢɚɞɟ ɜɵɞɟɥɟɧɨ 4 ɷɤɡɟɦɩɥɹɪɚ ɨɞɧɨɣ 
ɤɧɢɝɢ, 3 ɷɤɡɟɦɩɥɹɪɚ ɞɪɭɝɨɣ ɢ 1 ɷɤɡɟɦɩɥɹɪ ɬɪɟɬɶɟɣ ɤɧɢɝɢ. 
ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɝɭɬ ɛɵɬɶ ɜɪɭɱɟɧɵ ɩɪɟɦɢɢ, ɟɫɥɢ ɜ 
ɨɥɢɦɩɢɚɞɟ ɭɱɚɫɬɜɨɜɚɥɨ 15 ɱɟɥɨɜɟɤ (ɤɚɠɞɨɦɭ ɢɡ ɭɱɚɫɬɧɢɤɨɜ ɦɨɠɟɬ 
ɜɪɭɱɚɬɶɫɹ ɧɟ ɛɨɥɟɟ  ɨɞɧɨɣ ɤɧɢɝɢ)? 



ȼȺɊɂȺɇɌ №8 

1. ɋɤɨɥɶɤɨ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɤɨɦɚɧɞ ɩɨ ɮɭɬɛɨɥɭ  ɦɨɠɟɬ 
ɜɵɫɬɚɜɢɬɶ ɤɥɭɛ, ɟɫɥɢ ɜ ɤɥɭɛɟ ɢɦɟɟɬɫɹ  3 ɜɪɚɬɚɪɹ, 11 ɡɚɳɢɬɧɢɤɨɜ 8 

ɩɨɥɭɡɚɳɢɬɧɢɤɨɜ ɢ 5 ɧɚɩɚɞɚɸɳɢɯ, ɟɥɢ ɜ ɤɨɦɚɧɞɟ ɧɟ ɦɟɧɟɟ 3 
ɡɚɳɢɬɧɢɤɨɜ ɢ ɧɟ ɦɟɧɟɟ ɨɞɧɨɝɨ ɧɚɩɚɞɚɸɳɟɝɨ? 

2. ɋɤɨɥɶɤɨ ɦɨɠɧɨ ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ ɞɜɭɡɧɚɱɧɵɯ ɢɥɢ ɬɪɟɯɡɧɚɱɧɵɯ 
ɱɢɫɟɥ ɢɡ ɰɢɮɪ ɨɬ 1 ɞɨ 7 ɩɪɢ ɭɫɥɨɜɢɢ, ɱɬɨ ɧɢ ɨɞɧɚ ɰɢɮɪɚ ɧɟ 
ɩɨɜɬɨɪɹɟɬɫɹ? Ɍɨɬ ɠɟ ɜɨɩɪɨɫ ɩɪɢ ɭɫɥɨɜɢɢ ɜɨɡɦɨɠɧɨɫɬɢ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹ 
ɰɢɮɪ. 

3. Ʉɚɠɞɵɣ ɢɡ 35 ɞɟɥɟɝɚɬɨɜ ɦɨɠɟɬ ɩɨɞɞɟɪɠɚɬɶ 
ɩɪɟɞɥɨɠɟɧɢɟ, ɩɪɨɝɨɥɨɫɨɜɚɬɶ «ɩɪɨɬɢɜ» ɢɥɢ ɜɨɡɞɟɪɠɚɬɶɫɹ. ɋɤɨɥɶɤɨ 
ɦɨɠɟɬ ɛɵɬɶ ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɤɨɦɛɢɧɚɰɢɣ ɢɬɨɝɨɜ ɝɨɥɨɫɨɜɚɧɢɹ ɩɨ ɨɞɧɨɦɭ 
ɩɪɟɞɥɨɠɟɧɢɸ? 

4. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɠɧɨ ɪɚɫɫɬɚɜɢɬɶ 4 ɥɚɞɶɢ ɧɚ 
ɲɚɯɦɚɬɧɨɣ ɞɨɫɤɟ ɬɚɤ, ɱɬɨɛɵ ɧɢ ɨɞɧɚ ɢɡ ɧɢɯ ɧɟ ɛɵɥɚ ɩɨɞ ɛɨɟɦ 
ɞɪɭɝɨɣ? 

5. ɋɤɨɥɶɤɨ «ɫɥɨɜ», ɤɚɠɞɨɟ ɢɡ ɤɨɬɨɪɵɯ ɫɨɫɬɨɢɬ ɢɡ ɜɨɫɶɦɢ 

ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɛɭɤɜ, ɦɨɠɧɨ ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ ɢɡ ɛɭɤɜ ɫɥɨɜɚ “ɭɧɢɜɟɪɫɢɬɟɬ”? 

Ɍɨɬ ɠɟ ɜɨɩɪɨɫ ɩɪɢ ɭɫɥɨɜɢɢ ɜɨɡɦɨɠɧɨɫɬɢ ɩɨɜɬɨɪɟɧɢɹ ɛɭɤɜ. 
6. ȼ ɫɨɫɬɚɜ ɫɛɨɪɧɨɣ ɩɨ ɮɭɬɛɨɥɭ ɜɤɥɸɱɟɧɵ 2 ɜɪɚɬɚɪɹ, 7 

ɡɚɳɢɬɧɢɤɨɜ, 6 ɩɨɥɭɡɚɳɢɬɧɢɤɨɜ ɢ 3 ɧɚɩɚɞɚɸɳɢɯ. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ 
ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɬɪɟɧɟɪ ɦɨɠɟɬ ɜɵɫɬɚɜɢɬɶ ɧɚ ɩɨɥɟ ɤɨɦɚɧɞɭ, ɜ ɤɨɬɨɪɭɸ 
ɜɯɨɞɢɬ ɜɪɚɬɚɪɶ, 4 ɡɚɳɢɬɧɢɤɚ, 5 ɩɨɥɭɡɚɳɢɬɧɢɤɨɜ ɢ 1 ɧɚɩɚɞɚɸɳɢɣ? 

7. ɇɚ ɩɪɹɦɨɣ ɜɡɹɬɨ m ɬɨɱɟɤ, ɚ ɧɚ ɩɚɪɚɥɥɟɥɶɧɨɣ ɟɣ ɩɪɹɦɨɣ 
— n ɬɨɱɟɤ. ɋɤɨɥɶɤɨ ɫɭɳɟɫɬɜɭɟɬ ɱɟɬɵɪɟɯɭɝɨɥɶɧɢɤɨɜ, ɜɟɪɲɢɧɚɦɢ 
ɤɨɬɨɪɵɯ ɹɜɥɹɸɬɫɹ ɷɬɢ ɬɨɱɤɢ ɩɨ ɞɜɟ ɧɚ ɤɚɠɞɨɣ  ɩɪɹɦɨɣ? 

8. ɇɚ ɫɬɭɞɟɧɱɟɫɤɭɸ ɤɨɧɮɟɪɟɧɰɢɸ ɢɡ ɝɪɭɩɩɵ ɜ 23 ɱɟɥɨɜɟɤɚ 
ɜɵɛɢɪɚɸɬ ɬɪɢ ɞɟɥɟɝɚɬɚ.  ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɦɨɝɭɬ ɛɵɬɶ 
ɜɪɭɱɟɧɵ ɞɟɥɟɝɚɬɵ? 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ɉɪɚɤɬɢɱɟɫɤɨɟ ɡɚɧɹɬɢɟ №4 

Ɏɨɪɦɭɥɚ ɜɤɥɸɱɟɧɢɣ ɢ ɢɫɤɥɸɱɟɧɢɣ ɢ ɛɢɧɨɦ ɇɶɸɬɨɧɚ 

ɐɟɥɶ: ɂɡɭɱɢɬɶ ɦɟɬɨɞɢɤɭ ɢɫɩɨɥɶɡɨɜɚɧɢɹ ɮɨɪɦɭɥɵ ɜɤɥɸɱɟɧɢɣ 
ɢ ɢɫɤɥɸɱɟɧɢɣ ɞɥɹ ɪɟɲɟɧɢɹ ɡɚɞɚɱ ɩɨ ɨɩɪɟɞɟɥɟɧɢɸ ɤɨɥɢɱɟɫɬɜɚ 
ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ ɜ ɦɧɨɠɟɫɬɜɟ. ɂɡɭɱɢɬɶ ɦɟɬɨɞɢɤɭ ɪɚɡɥɨɠɟɧɢɹ ɜɵɪɚɠɟɧɢɹ ሺܽ + ܾሻ௡ ɩɨ ɮɨɪɦɭɥɟ ɛɢɧɨɦɚ ɇɶɸɬɨɧɚ. 

ȼɨɩɪɨɫɵ, ɜɵɧɨɫɢɦɵɟ ɧɚ ɩɪɚɤɬɢɱɟɫɤɨɟ ɡɚɧɹɬɢɟ. 
1. Ɏɨɪɦɭɥɚ ɜɤɥɸɱɟɧɢɣ ɢ ɢɫɤɥɸɱɟɧɢɣ. 
2. Ɏɨɪɦɭɥɚ ɛɢɧɨɦɚ ɇɶɸɬɨɧɚ. 
3. ɋɜɨɣɫɬɜɚ ɛɢɧɨɦɢɚɥɶɧɵɯ ɤɨɷɮɮɢɰɢɟɧɬɨɜ. 
4. Ɍɪɟɭɝɨɥɶɧɢɤ ɉɚɫɤɚɥɹ. 

Ʉɪɚɬɤɢɟ ɬɟɨɪɟɬɢɱɟɫɤɢɟ ɩɨɥɨɠɟɧɢɹ 

Ɏɨɪɦɭɥɚ ɜɤɥɸɱɟɧɢɣ ɢ ɢɫɤɥɸɱɟɧɢɣ 

 ɉɭɫɬɶ ɞɚɧɵ ɤɨɧɟɱɧɵɟ ɦɧɨɠɟɫɬɜɚ 𝑃ଵ, 𝑃ଶ, . . 𝑃௡. Ʉɨɥɢɱɟɫɬɜɨ 
ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ ɜ ɷɬɢɯ ɦɧɨɠɟɫɬɜɚɯ ɨɛɨɡɧɚɱɚɟɦ |𝑃ଵ|, |𝑃ଶ|,.. |𝑃௡|. 

 Ɍɨɝɞɚ ɫɭɳɟɫɬɜɭɟɬ ɫɥɟɞɭɸɳɢɟ ɩɪɚɜɢɥɚ ɫɭɦɦɵ (ɮɨɪɦɭɥɚ 
ɜɤɥɸɱɟɧɢɣ ɢ ɢɫɤɥɸɱɟɧɢɣ) 

ɚ) |𝑃ଵ ׫ 𝑃ଶ| = |𝑃ଵ| + |𝑃ଶ| − |𝑃ଵ ת 𝑃ଶ| 
ɛ) |𝑃ଵ ׫ 𝑃ଶ ׫ 𝑃ଷ| = |𝑃ଵ| + |𝑃ଶ| + |𝑃ଷ| − |𝑃ଵ ת 𝑃ଶ| − |𝑃ଵ ת 𝑃ଷ| −|𝑃ଶ ת 𝑃ଷ| + |𝑃ଵ ת 𝑃ଶ ת 𝑃ଷ| 
ɜ) ȼ ɫɥɭɱɚɟ n ɦɧɨɠɟɫɬɜ ɩɪɚɜɢɥɨ ɫɭɦɦɵ ɢɦɟɟɬ ɜɢɞ:                                                                   |𝑃ଵ ׫ 𝑃ଶ .׫ . 𝑃௡| = |𝑃ଵ|+|𝑃ଶ| + ⋯ + |𝑃௡| − ሺ|𝑃ଵ ת 𝑃ଶ| + |𝑃ଵ ת 𝑃ଷ| +⋯ |𝑃௡−ଵ ת 𝑃௡|ሻ + ሺ|𝑃ଵ ת 𝑃ଶ ת 𝑃ଷ| + |𝑃ଵ ת 𝑃ଶ ת 𝑃ସ| + ⋯ |𝑃௡−ଶ ת 𝑃௡−ଵ 𝑃௡|ሻת − ⋯ + ሺ−ͳሻ௡−ଵ|𝑃ଵ ת 𝑃ଶ ת … ת 𝑃௡|. 
 

Ɏɨɪɦɭɥɚ ɛɢɧɨɦɚ ɇɶɸɬɨɧɚ 

Ⱦɥɹ ɩɪɨɢɡɜɨɥɶɧɨɝɨ ɩɨɥɨɠɢɬɟɥɶɧɨɝɨ ɰɟɥɨɝɨ ɱɢɫɥɚ n 

ɫɩɪɚɜɟɞɥɢɜɚ ɫɥɟɞɭɸɳɚɹ ɮɨɪɦɭɥɚ:  ሺܽ + ܾሻ௡ = 𝐶௡଴ܽ௡−଴ܾ଴ +𝐶௡ଵܽ௡−ଵܾଵ + ⋯ + 𝐶௡௡−ଵܽଵܾ௡−ଵ + 𝐶௡௡ܽ଴ܾ௡−଴ = ∑ 𝐶௡௠ܽ௡−௠ܾ௠௡௠=଴   

 ɗɬɨ ɮɨɪɦɭɥɚ ɛɢɧɨɦɚ ɇɶɸɬɨɧɚ. Ʉɨɷɮɮɢɰɢɟɧɬɵ 𝐶௡௠ 

ɧɚɡɵɜɚɸɬɫɹ ɛɢɧɨɦɢɚɥɶɧɵɦɢ ɤɨɷɮɮɢɰɢɟɧɬɚɦɢ. ɉɪɢ n=2 ɢ n=3 

ɩɨɥɭɱɚɟɦ ɫɥɟɞɭɸɳɢɟ ɮɨɪɦɭɥɵ: ሺܽ + ܾሻଶ = ܽଶ + ʹܾܽ + ܾଶ, ሺܽ +ܾሻଷ = ܽଷ + ͵ܽଶܾ + ͵ܾܽଶ + ܾଷ. 
 

ɋɜɨɣɫɬɜɨ ɛɢɧɨɦɢɚɥɶɧɵɯ ɤɨɷɮɮɢɰɢɟɧɬɨɜ 

1. 𝐶௡଴ = 𝐶௡௡ = ͳ 

2. 𝐶௡௠ = 𝐶௡௡−௠ 



3. 𝐶௡௠ = 𝐶௡−ଵ௠−ଵ + 𝐶௡−ଵ௠  

4. ∑ 𝐶௡௠ = ʹ௡௡௠=଴  

5. 𝐶௡଴ + 𝐶௡ଶ + 𝐶௡ସ + ⋯ = 𝐶௡ଵ + 𝐶௡ଷ + 𝐶௡ହ + ⋯ 

Ɍɨ ɟɫɬɶ ɫɭɦɦɚ ɛɢɧɨɦɢɚɥɶɧɵɯ ɤɨɷɮɮɢɰɢɟɧɬɨɜ ɫ ɱёɬɧɵɦɢ 
ɜɟɪɯɧɢɦɢ ɢɧɞɟɤɫɚɦɢ ɪɚɜɧɚ ɫɭɦɦɟ ɛɢɧɨɦɢɚɥɶɧɵɯ ɤɨɷɮɮɢɰɢɟɧɬɨɜ ɫ 
ɧɟɱёɬɧɵɦɢ ɜɟɪɯɧɢɦɢ ɢɧɞɟɤɫɚɦɢ. 

Ɍɪɟɭɝɨɥɶɧɢɤ ɉɚɫɤɚɥɹ 

Ɍɪɟɭɝɨɥɶɧɢɤ ɉɚɫɤɚɥɹ ɩɨɡɜɨɥɹɟɬ ɧɚɣɬɢ ɡɧɚɱɟɧɢɹ 
ɛɢɧɨɦɢɚɥɶɧɵɯ ɤɨɷɮɮɢɰɢɟɧɬɨɜ ɢ ɢɦɟɟɬ ɨɛɳɢɣ ɜɢɞ: 

                  𝐶଴଴ 

        𝐶ଵ଴    𝐶ଵଵ 

    𝐶ଶ଴    𝐶ଶଵ    𝐶ଶଶ            𝐶ଷ଴    𝐶ଷଵ    𝐶ଷ ଶ    𝐶ଷଷ 

      ɢ ɬɚɤ ɞɚɥɟɟ… 

ɋɬɪɨɤɢ ɩɨɞ ɧɨɦɟɪɨɦ n ɫɨɞɟɪɠɢɬ ɛɢɧɨɦɢɚɥɶɧɵɟ 
ɤɨɷɮɮɢɰɢɟɧɬɵ ɪɚɡɥɨɠɟɧɢɹ ɛɢɧɨɦɚ  ሺܽ + ܾሻ௡. 

ȼɨɫɩɨɥɶɡɨɜɚɜɲɢɫɶ ɫɜɨɣɫɬɜɨɦ  𝐶௡௠ = 𝐶௡−ଵ௠−ଵ + 𝐶௡−ଵ௠ , ɦɨɠɧɨ 
ɡɚɦɟɬɢɬɶ, ɱɬɨ ɤɚɠɞɵɣ ɜɧɭɬɪɟɧɧɢɣ ɷɥɟɦɟɧɬ ɬɪɟɭɝɨɥɶɧɢɤɚ ɪɚɜɟɧ 
ɫɭɦɦɟ ɞɜɭɯ ɫɨɫɟɞɧɢɯ ɷɥɟɦɟɧɬɨɜ, ɪɚɫɩɨɥɨɠɟɧɧɵɯ ɧɚɞ ɧɢɦ, ɚ 
ɛɨɤɨɜɵɟ ɷɥɟɦɟɧɬɵ ɬɪɟɭɝɨɥɶɧɢɤɚ ɜɫɟɝɞɚ ɪɚɜɧɵ ɟɞɢɧɢɰɟ. 

ɉɪɢɦɟɪɵ ɡɚɞɚɱ, ɜɵɧɨɫɢɦɵɯ ɧɚ ɩɪɚɤɬɢɱɟɫɤɨɟ ɡɚɧɹɬɢɟ 

Ɂɚɞɚɱɚ 1 

ɂɡ 100 ɫɬɭɞɟɧɬɨɜ ɚɧɝɥɢɣɫɤɢɣ ɹɡɵɤ ɡɧɚɸɬ 28 ɱɟɥɨɜɟɤ, 
ɧɟɦɟɰɤɢɣ - 30, ɮɪɚɧɰɭɡɫɤɢɣ – 42, ɚɧɝɥɢɣɫɤɢɣ ɢ ɧɟɦɟɰɤɢɣ – 8, 

ɚɧɝɥɢɣɫɤɢɣ ɢ ɮɪɚɧɰɭɡɫɤɢɣ – 10, ɧɟɦɟɰɤɢɣ ɢ ɮɪɚɧɰɭɡɫɤɢɣ – 5, ɜɫɟ 3 
ɹɡɵɤɚ ɡɧɚɸɬ 3 ɱɟɥɨɜɟɤɚ.                    ɋɤɨɥɶɤɨ ɫɬɭɞɟɧɬɨɜ ɧɟ ɡɧɚɸɬ ɧɢ 
ɨɞɧɨɝɨ ɢɧɨɫɬɪɚɧɧɨɝɨ ɹɡɵɤɚ? 

Ɉɛɨɡɧɚɱɢɦ: |𝑃ଵ| - ɱɢɫɥɨ ɫɬɭɞɟɧɬɨɜ, ɡɧɚɸɳɢɯ ɚɧɝɥɢɣɫɤɢɣ 
ɹɡɵɤ, |𝑃ଶ| - ɡɧɚɸɳɢɯ ɧɟɦɟɰɤɢɣ ɹɡɵɤ, |𝑃ଷ| - ɡɧɚɸɳɢɯ ɮɪɚɧɰɭɡɫɤɢɣ 
ɹɡɵɤ. 

Ɍɨɝɞɚ, ɫɨɝɥɚɫɧɨ ɭɫɥɨɜɢɸ: 
 |𝑃ଵ| = ʹͺ; 
 |𝑃ଶ| = ͵Ͳ; 
 |𝑃ଷ| = Ͷʹ; 
 |𝑃ଵ ת 𝑃ଶ| = ͺ - ɡɧɚɸɬ ɚɧɝɥɢɣɫɤɢɣ ɢ ɧɟɦɟɰɤɢɣ ɹɡɵɤɢ; 
 |𝑃ଵ ת 𝑃ଷ| = ͳͲ - ɡɧɚɸɬ ɚɧɝɥɢɣɫɤɢɣ ɢ ɮɪɚɧɰɭɡɫɤɢɣ ɹɡɵɤɢ; 
 |𝑃ଶ ת 𝑃ଷ| = ͷ - ɡɧɚɸɬ ɧɟɦɟɰɤɢɣ ɢ ɮɪɚɧɰɭɡɫɤɢɣ ɹɡɵɤɢ; 



 |𝑃ଵ ת 𝑃ଶ ת 𝑃ଷ| = ͵ - ɡɧɚɸɬ ɜɫɟ 3 ɹɡɵɤɚ. 
ɉɨ ɩɪɚɜɢɥɭ ɫɭɦɦɵ ɢɦɟɟɦ:                                                       |𝑃ଵ ׫ 𝑃ଶ ׫ 𝑃ଷ| = |𝑃ଵ| + |𝑃ଶ| + |𝑃ଷ| − |𝑃ଵ ת 𝑃ଶ| − |𝑃ଵ ת 𝑃ଷ| −|𝑃ଶ ת 𝑃ଷ| + |𝑃ଵ ת 𝑃ଶ ת 𝑃ଷ|=28+30+42-8-10-5+3=80. 

Ɍɚɤɢɦ ɨɛɪɚɡɨɦ, ɡɧɚɸɬ ɯɨɬɹ ɛɵ 1 ɢɧɨɫɬɪɚɧɧɵɣ ɹɡɵɤ 80 
ɫɬɭɞɟɧɬɨɜ, ɫɥɟɞɨɜɚɬɟɥɶɧɨ, ɧɢ ɨɞɧɨɝɨ ɢɧɨɫɬɪɚɧɧɨɝɨ ɹɡɵɤɚ ɧɟ ɡɧɚɸɬ 
20 ɱɟɥɨɜɟɤ, ɬɚɤ ɤɚɤ 20=100-80. 

Ɂɚɞɚɱɚ 2 

ȼɵɩɢɲɟɦ ɪɚɡɥɨɠɟɧɢɟ ሺܽ + ܾሻ௡ ɩɪɢ n=4.  ሺܽ + ܾሻସ =𝐶ସ଴ܽସ−଴ܾ଴ + 𝐶ସଵܽସ−ଵܾଵ + +𝐶ସଶܽସ−ଶܾଶ + 𝐶ସଷܽସ−ଷܾଷ + 𝐶ସସܽସ−ସܾସ   =ସ!଴!ሺସ−଴ሻ! ܽସ + ସ!ଵ!ሺସ−ଵሻ! ܽଷܾ + + ସ!ଶ!ሺସ−ଶሻ! ܽଶܾଶ + ସ!ଷ!ሺସ−ଷሻ! ܾܽଷ + ସ!ସ!ሺସ−ସሻ! ܾସ =ܽସ + Ͷܽଷܾ + ͸ܽଶܾଶ + Ͷܾܽଷ + ܾସ. 

Ɂɚɞɚɱɚ 3 

ȼ ɪɚɡɥɨɠɟɧɢɢ ɛɢɧɨɦɚ ɇɶɸɬɨɧɚ  ቀ ଶ√𝑥 + యݔ√ ቁହ
 ɧɚɣɬɢ ɱɥɟɧ, 

ɤɨɬɨɪɵɣ ɧɟ ɫɨɞɟɪɠɢɬ x. 

Ɉɛɳɢɣ ɱɥɟɧ ɪɚɡɥɨɠɟɧɢɹ ɛɢɧɨɦɚ ɇɶɸɬɨɧɚ ቀ ଶ√𝑥 + యݔ√ ቁହ
ɢɦɟɟɬ 

ɜɢɞ:             𝐶ହ𝑘ሺ ଶ√𝑥ሻହ−𝑘 ∗ ሺ√ݔయ ሻ𝑘 = 𝐶ହ𝑘 ∗ ʹହ−𝑘 ∗ ሺఱ−𝑘ሻమ−ݔ ∗ 𝑘యݔ = 𝐶ହ𝑘 ∗ʹହ−𝑘 ∗ 𝑘య−ఱ−𝑘మݔ = 𝐶ହ𝑘 ∗ ʹହ−𝑘 ∗ ఱ𝑘−భఱలݔ  . 

ɗɬɨ ɫɥɚɝɚɟɦɨɟ ɛɭɞɟɬ ɫɜɨɛɨɞɧɨ ɨɬ x, ɟɫɥɢ 5k-15=0, ɬɨ ɟɫɬɶ k=3. 

ɗɬɨ ɫɨɨɬɜɟɬɫɬɜɭɟɬ ɱɟɬɜёɪɬɨɦɭ ɫɥɚɝɚɟɦɨɦɭ ɜ ɪɚɡɥɨɠɟɧɢɢ ɛɢɧɨɦɚ 
ɇɶɸɬɨɧɚ: 𝐶ହଷ ∗ ሺ ଶ√𝑥ሻଶ ∗∗ ሺ√ݔయ ሻଷ = 𝐶ହଷ ∗ ସ𝑥 ∗ ݔ = Ͷ ∗ 𝐶ହଷ = Ͷ ∗ ହ!ሺହ−ଷሻ!ଷ! =ͶͲ. 

Ɂɚɞɚɱɢ, ɜɵɧɨɫɢɦɵɟ ɧɚ ɫɚɦɨɫɬɨɹɬɟɥɶɧɭɸ ɪɚɛɨɬɭ ɫɬɭɞɟɧɬɨɜ 

Ɏɨɪɦɭɥɚ ɜɤɥɸɱɟɧɢɹ ɢ ɢɫɤɥɸɱɟɧɢɹ 

ȼȺɊɂȺɇɌ №1. 
1. ɂɡ ɫɬɚ ɭɱɟɧɢɤɨɜ ɞɟɜɹɬɵɯ ɤɥɚɫɫɨɜ ɧɚ ɩɟɪɜɨɦ ɷɤɡɚɦɟɧɟ 

ɩɨɥɭɱɢɥɢ ɨɬɥɢɱɧɵɟ ɢ ɯɨɪɨɲɢɟ ɨɰɟɧɤɢ 80%, ɧɚ ɜɬɨɪɨɦ 
ɷɤɡɚɦɟɧɟ - 72%, ɧɚ ɬɪɟɬɶɟɦ - 60%. 

Ʉɚɤɨɟ ɦɨɠɟɬ ɛɵɬɶ ɧɚɢɦɟɧɶɲɟɟ ɱɢɫɥɨ ɭɱɚɳɢɯɫɹ, ɩɨɥɭɱɢɜɲɢɯ 
ɨɬɥɢɱɧɵɟ ɢ ɯɨɪɨɲɢɟ ɨɰɟɧɤɢ ɧɚ ɜɫɟɯ ɬɪɟɯ ɩɟɪɜɵɯ ɷɤɡɚɦɟɧɚɯ? 

2. Ʉɚɠɞɵɣ ɢɡ ɭɱɟɧɢɤɨɜ ɤɥɚɫɫɚ ɜ ɡɢɦɧɢɟ ɤɚɧɢɤɭɥɵ ɪɨɜɧɨ 
ɞɜɚ ɪɚɡɚ ɛɵɥ ɜ ɤɢɧɨɬɟɚɬɪɟ, ɩɪɢ ɷɬɨɦ ɮɢɥɶɦɵ Ⱥ, ȼ, ɋ 
ɜɢɞɟɥɢ ɫɨɨɬɜɟɬɫɬɜɟɧɧɨ 25,12 ɢ 23 ɭɱɟɧɢɤɚ. ɋɤɨɥɶɤɨ 



ɭɱɟɧɢɤɨɜ ɜ ɤɥɚɫɫɟ? ɋɤɨɥɶɤɨ ɢɡ ɧɢɯ ɜɢɞɟɥɢ ɫɩɟɤɬɚɤɥɢ Ⱥ ɢ 
ȼ, Ⱥ ɢ ɋ, ȼ ɢ ɋ? 

 

ȼȺɊɂȺɇɌ №2 

1. ɗɤɡɚɦɟɧ ɩɨ ɦɚɬɟɦɚɬɢɤɟ ɫɞɚɜɚɥɢ 250 ɚɛɢɬɭɪɢɟɧɬɨɜ, ɨɰɟɧɤɭ 
ɧɢɠɟ ɩɹɬɢ ɩɨɥɭɱɢɥɢ 180 ɱɟɥɨɜɟɤ, ɚ ɜɵɞɟɪɠɚɥɢ ɷɤɡɚɦɟɧ 210 
ɚɛɢɬɭɪɢɟɧɬɨɜ. 

ɋɤɨɥɶɤɨ ɱɟɥɨɜɟɤ ɩɨɥɭɱɢɥɢ ɨɰɟɧɤɢ 3 ɢ 4? 

2. ȼ ɬɟɱɟɧɢɢ ɧɟɞɟɥɢ ɩɨ ɬɟɥɟɜɢɡɨɪɭ ɞɟɦɨɧɫɬɪɢɪɨɜɚɥɢɫɶ 
ɮɢɥɶɦɵ: ɛɨɟɜɢɤ Ⱥ, ɜɟɫɬɟɪɧ ȼ ɢ ɦɟɥɨɞɪɚɦɚ ɋ. ɂɡ 40 
ɫɬɭɞɟɧɬɨɜ, ɤɚɠɞɵɣ ɢɡ ɤɨɬɨɪɵɯ ɩɪɨɫɦɨɬɪɟɥ ɥɢɛɨ ɜɫɟ ɬɪɢ 
ɮɢɥɶɦɚ, ɥɢɛɨ ɨɞɢɧ ɢɡ ɬɪɟɯ, ɮɢɥɶɦ Ⱥ ɜɢɞɟɥɢ 13, ɮɢɥɶɦ ȼ - 
16, ɮɢɥɶɦ ɋ -19. ɇɚɣɞɢɬɟ, ɫɤɨɥɶɤɨ ɭɱɟɧɢɤɨɜ ɩɪɨɫɦɨɬɪɟɥɢ 
ɜɫɟ ɬɪɢ ɮɢɥɶɦɚ. 

 

ȼȺɊɂȺɇɌ N3 

1. ȼ ɲɤɨɥɟ 1400 ɭɱɟɧɢɤɨɜ. ɂɡ ɧɢɯ 1250 ɭɦɟɸɬ ɤɚɬɚɬɶɫɹ ɧɚ 
ɥɵɠɚɯ, 952 ɧɚ ɤɨɧɶɤɚɯ. ɇɢ ɧɚ ɥɵɠɚɯ, ɧɢ ɧɚ ɤɨɧɶɤɚɯ ɧɟ 
ɭɦɟɸɬ ɤɚɬɚɬɶɫɹ 60 ɭɱɚɳɢɯɫɹ. ɋɤɨɥɶɤɨ ɭɱɚɳɢɯɫɹ ɭɦɟɸɬ 
ɤɚɬɚɬɶɫɹ ɢ ɧɚ ɥɵɠɚɯ ɢ ɧɚ ɤɨɧɶɤɚɯ? 

2. ȼ 92-ɩɪɨɰɟɫɫɨɪɧɨɦ ɗȼɋ 19 ɦɢɤɪɨɩɪɨɰɟɫɫɨɪɨɜ 
ɨɛɪɚɛɚɬɵɜɚɸɬ ɬɟɤɫɬɨɜɭɸ ɢɧɮɨɪɦɚɰɢɸ, 17 - ɝɪɚɮɢɱɟɫɤɭɸ, 
11 - ɫɢɦɜɨɥɶɧɭɸ, 12 - ɦɢɤɪɨɩɪɨɰɟɫɫɨɪɨɜ ɨɞɧɨɜɪɟɦɟɧɧɨ 
ɨɛɪɚɛɚɬɵɜɚɸɬ ɝɪɚɮɢɱɟɫɤɭɸ ɢ ɬɟɤɫɬɨɜɭɸ, 7 - ɬɟɤɫɬɨɜɭɸ ɢ 
ɫɢɦɜɨɥɶɧɭɸ, 5 - ɝɪɚɮɢɱɟɫɤɭɸ ɢ ɫɢɦɜɨɥɶɧɭɸ, ɚ ɱɚɫɬɶ 
ɦɢɤɪɨɩɪɨɰɟɫɫɨɪɨɜ ɨɞɧɨɜɪɟɦɟɧɧɨ ɨɛɪɚɛɚɬɵɜɚɸɬ 
ɝɪɚɮɢɱɟɫɤɭɸ, ɬɟɤɫɬɨɜɭɸ ɢ ɫɢɦɜɨɥɶɧɭɸ ɢɧɮɨɪɦɚɰɢɸ. 
ɋɤɨɥɶɤɨ ɦɢɤɪɨɩɪɨɰɟɫɫɨɪɨɜ ɹɜɥɹɸɬɫɹ ɭɧɢɜɟɪɫɚɥɶɧɵɦɢ, 
ɟɫɥɢ ɩɪɢ ɪɟɲɟɧɢɢ ɡɚɞɚɱɢ ɧɟ ɡɚɞɟɣɫɬɜɨɜɚɧɵ 67 
ɦɢɤɪɨɩɪɨɰɟɫɫɨɪɨɜ. 

ȼȺɊɂȺɇɌ №4 

1. ȼ ɝɪɭɩɩɟ ɢɡ 100 ɬɭɪɢɫɬɨɜ 70 ɱɟɥɨɜɟɤ ɡɧɚɸɬ ɚɧɝɥɢɣɫɤɢɣ   
ɹɡɵɤ, 45 ɡɧɚɸɬ ɮɪɚɧɰɭɡɫɤɢɣ ɢ 23 ɱɟɥɨɜɟɤɚ ɡɧɚɸɬ ɨɛɚ ɹɡɵɤɚ. 
ɋɤɨɥɶɤɨ ɬɭɪɢɫɬɨɜ ɜ ɝɪɭɩɩɟ ɧɟ ɡɧɚɸɬ ɧɢ ɚɧɝɥɢɣɫɤɨɝɨ ɧɢ 
ɮɪɚɧɰɭɡɫɤɨɝɨ ɹɡɵɤɚ? 

2. ɋɤɨɥɶɤɨ ɫɬɭɞɟɧɬɨɜ ɢɡ ɝɪɭɩɩɵ ɜ 30 ɱɟɥɨɜɟɤ ɢɡɭɱɚɸɬ ɩɨ 
ɫɜɨɛɨɞɧɨɦɭ ɭɱɟɛɧɨɦɭ ɩɥɚɧɭ ɬɪɢ ɞɢɫɰɢɩɥɢɧɵ, ɟɫɥɢ ɢɡɜɟɫɬɧɨ; 



19 ɫɬɭɞɟɧɬɨɜ ɢɡɭɱɚɸɬ ɩɨ ɫɜɨɛɨɞɧɨɦɭ ɩɥɚɧɭ Ⱦɢɫɤɪɟɬɧɭɸ 
ɦɚɬɟɦɚɬɢɤɭ, 17 - ɚɥɝɟɛɪɭ, 11 - ɦɚɬɥɨɝɢɤɭ. 12 - Ⱦɢɫɤɪɟɬɧɭɸ 
ɦɚɬɟɦɚɬɢɤɭ ɢ ɚɥɝɟɛɪɭ, 7 - Ⱦɢɫɤɪɟɬɧɭɸ ɦɚɬɟɦɚɬɢɤɭ ɢ 
ɦɚɬɥɨɝɢɤɭ, 5 - ɚɥɝɟɛɪɭ ɢ ɦɚɬɥɨɝɢɤɭ, ɚ ɩɹɬɶ ɫɬɭɞɟɧɬɨɜ 
ɨɛɭɱɚɟɬɫɹ ɩɨ ɬɢɩɨɜɨɦɭ ɩɥɚɧɭ. 
 

ȼȺɊɂȺɇɌ №5 

1. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ 6 ɱɟɥɨɜɟɤ ɦɨɝɭɬ ɜɵɛɪɚɬɶ ɢɡ 6 ɩɚɪ 
ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɩɟɪɱɚɬɨɤ ɩɨ ɩɪɚɜɨɣ ɢ ɥɟɜɨɣ ɩɟɪɱɚɬɤɢ ɬɚɤ, ɱɬɨɛɵ 
ɧɢ ɨɞɢɧ ɢɡ ɧɢɯ ɧɟ ɩɨɥɭɱɢɥ ɩɚɪɵ?  

2. Ⱦɜɚ ɷɤɡɚɦɟɧɚɬɨɪɚ, ɪɚɛɨɬɚɹ ɨɞɧɨɜɪɟɦɟɧɧɨ, ɷɤɡɚɦɟɧɭɸɬ 
ɝɪɭɩɩɭ ɜ 12 ɱɟɥɨɜɟɤ ɩɨ ɞɜɭɦ ɩɪɟɞɦɟɬɚɦ. Ʉɚɠɞɵɣ ɭɱɚɳɢɣɫɹ 
ɨɬɜɟɱɚɟɬ ɩɨ 5 ɦɢɧɭɬ ɩɨ ɤɚɠɞɨɦɭ ɩɪɟɞɦɟɬɭ. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ 
ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ ɷɤɡɚɦɟɧɚɬɨɪɵ ɦɨɝɭɬ ɪɚɫɩɪɟɞɟɥɢɬɶ ɦɟɠɞɭ ɫɨɛɨɣ 
ɪɚɛɨɬɭ ɬɚɤ, ɱɬɨɛɵ ɧɢ ɨɞɧɨɦɭ ɷɤɡɚɦɟɧɭɸɳɟɦɭɫɹ ɧɟ 
ɩɪɢɲɥɨɫɶ ɨɬɜɟɱɚɬɶ ɫɪɚɡɭ ɩɨ ɞɜɭɦ ɩɪɟɞɦɟɬɚɦ?  

 

ȼȺɊɂȺɇɌ №6 

1. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ 8 ɱɟɥɨɜɟɤ ɦɨɝɭɬ ɜɵɛɪɚɬɶ ɢɡ 9 ɩɚɪ 
ɪɚɡɥɢɱɧɵɯ ɩɟɪɱɚɬɨɤ ɩɨ ɩɪɚɜɨɣ ɢ ɥɟɜɨɣ ɩɟɪɱɚɬɤɢ ɬɚɤ, ɱɬɨɛɵ 
ɧɢ ɨɞɢɧ ɢɡ ɧɢɯ ɧɟ ɩɨɥɭɱɢɥ ɩɚɪɵ? 

2. ȼ ɨɬɞɟɥɟ ɪɚɛɨɬɚɸɬ ɧɟɫɤɨɥɶɤɨ ɱɟɥɨɜɟɤ. Ʉɚɠɞɵɣ ɢɡ ɧɢɯ 
ɡɧɚɟɬ ɯɨɬɹ ɛɵ ɨɞɢɧ ɢɧɨɫɬɪɚɧɧɵɣ ɹɡɵɤ. 6 – ɡɧɚɸɬ 
ɚɧɝɥɢɣɫɤɢɣ, 6 – ɧɟɦɟɰɤɢɣ, 7 ɮɪɚɧɰɭɡɫɤɢɣ, 4 - ɡɧɚɸɬ 
ɚɧɝɥɢɣɫɤɢɣ ɢ ɧɟɦɟɰɤɢɣ,  3 – ɧɟɦɟɰɤɢɣ ɢ ɮɪɚɧɰɭɡɫɤɢɣ, 2 – 

ɚɧɝɥɢɣɫɤɢɣ ɢ ɮɪɚɧɰɭɡɫɤɢɣ,  1 ɡɧɚɟɬ ɜɫɟ ɬɪɢ ɹɡɵɤɚ. ɋɤɨɥɶɤɨ 
ɱɟɥɨɜɟɤ ɪɚɛɨɬɚɟɬ ɜ ɨɬɞɟɥɟ? 

 

 

ȼȺɊɂȺɇɌ №7 

1. ɍ ɩɨɜɚɪɚ 7 ɞɪɭɡɟɣ. Ɉɧ ɩɪɢɝɥɚɲɚɟɬ ɢɯ ɧɚ ɨɛɟɞ ɜ ɬɟɱɟɧɢɢ 7 
ɞɧɟɣ ɩɨ 3 ɱɟɥɨɜɟɤɚ. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ  ɨɧ ɦɨɠɟɬ 
ɫɞɟɥɚɬɶ ɬɚɤ, ɱɬɨɛɵ ɧɢ ɤɚɤɢɟ 3 ɧɟ ɜɫɬɪɟɱɚɥɢɫɶ ɞɜɚɠɞɵ? 

2. ȼ ɨɬɞɟɥɟ ɪɚɛɨɬɚɸɬ ɧɟɫɤɨɥɶɤɨ ɱɟɥɨɜɟɤ. Ʉɚɠɞɵɣ ɢɡ ɧɢɯ 
ɡɧɚɟɬ ɯɨɬɹ ɛɵ ɨɞɢɧ ɢɧɨɫɬɪɚɧɧɵɣ ɹɡɵɤ. 6 – ɡɧɚɸɬ 
ɚɧɝɥɢɣɫɤɢɣ, 6 – ɧɟɦɟɰɤɢɣ, 7 ɮɪɚɧɰɭɡɫɤɢɣ, 4 - ɡɧɚɸɬ 
ɚɧɝɥɢɣɫɤɢɣ ɢ ɧɟɦɟɰɤɢɣ,  3 – ɧɟɦɟɰɤɢɣ ɢ ɮɪɚɧɰɭɡɫɤɢɣ, 2 – 



ɚɧɝɥɢɣɫɤɢɣ ɢ ɮɪɚɧɰɭɡɫɤɢɣ,  1 ɡɧɚɟɬ ɜɫɟ ɬɪɢ ɹɡɵɤɚ. ɋɤɨɥɶɤɨ 
ɱɟɥɨɜɟɤ ɡɧɚɸɬ  ɬɨɥɶɤɨ ɨɞɢɧ ɹɡɵɤ? 

 

ȼȺɊɂȺɇɌ № 8 

1. ɍ ɩɨɜɚɪɚ 7 ɞɪɭɡɟɣ. ɋɤɨɥɶɤɢɦɢ ɫɩɨɫɨɛɚɦɢ  ɦɨɠɧɨ ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ 
7 ɤɨɦɩɚɧɢɣ ɩɨ 3 ɱɟɥɨɜɟɤɚ ɬɚɤ, ɱɬɨɛɵ ɧɢɤɬɨ ɧɟ ɨɫɬɚɥɫɹ ɧɟ 
ɩɪɢɝɥɚɲɟɧɧɵɦ? 

2. ȼ ɡɚɝɨɪɨɞɧɭɸ ɩɨɟɡɞɤɭ ɩɨɟɯɚɥɢ 92 ɱɟɥɨɜɟɤɚ. Ȼɭɬɟɪɛɪɨɞɵ ɫ 
ɤɨɥɛɚɫɨɣ ɜɡɹɥɢ 48 ɱɟɥɨɜɟɤ, ɫ  ɫɵɪɨɦ – 38, ɫ ɜɟɬɱɢɧɨɣ – 42, ɫ 
ɫɵɪɨɦ ɢ ɤɨɥɛɚɫɨɣ – 28,  ɫ ɤɨɥɛɚɫɨɣ ɢ ɜɟɬɱɢɧɨɣ -  31, ɫ 
ɫɵɪɨɦ ɢ ɜɟɬɱɢɧɨɣ – 26. 25 ɱɟɥɨɜɟɤ ɜɡɹɥɢɫ ɫɨɛɨɣ 
ɛɭɬɟɪɛɪɨɞɵ ɜɫɟɯ ɬɪɟɯ ɜɢɞɨɜ, ɚ ɧɟɫɤɨɥɶɤɨ ɱɟɥɨɜɟɤ ɜɦɟɫɬɨ 
ɛɭɬɟɪɛɪɨɞɨɜ ɜɡɹɥɢ ɩɢɪɨɝɢ. ɋɤɨɥɶɤɨ ɱɟɥɨɜɟɤ ɜɡɹɥɢ ɫ ɫɨɛɨɣ 
ɩɢɪɨɝɢ? 

 

Ȼɢɧɨɦ ɇɶɸɬɨɧɚ 
 

ȼȺɊɂȺɇɌ №1 

1. Ɋɚɡɥɨɠɢɬɶ ɩɨ ɮɨɪɦɭɥɟ ɛɢɧɨɦ ɇɶɸɬɨɧɚ(ʹ − ళݔ√ )଻
. 

2. ɇɚɣɬɢ ɜɨɫɶɦɨɣ ɱɥɟɧ ɜ ɪɚɡɥɨɠɟɧɢɢ ɛɢɧɨɦɚ ɇɶɸɬɨɧɚ ቀଵ𝑋 + √𝑋ቁଵସ
 

 

ȼȺɊɂȺɇɌ №2 

1. Ɋɚɡɥɨɠɢɬɶ ɩɨ ɮɨɪɦɭɥɟ ɛɢɧɨɦ ɇɶɸɬɨɧɚ(͵ + లݔ√ )଺
. 

2. ɇɚɣɬɢ ɩɹɬɵɣ ɱɥɟɧ ɪɚɡɥɨɠɟɧɢɹ ɛɢɧɨɦɚ(ݔ − ళݔ√ )ଵଶ
. 

 

ȼȺɊɂȺɇɌ №3 

1. Ɋɚɡɥɨɠɢɬɶ ɩɨ ɮɨɪɦɭɥɟ ɛɢɧɨɦ ɇɶɸɬɨɧɚ ሺ͵ − ఱݔ√ ሻହ . 

2. ɇɚɣɞɢɬɟ ɧɨɦɟɪ ɱɥɟɧɚ ɪɚɡɥɨɠɟɧɢɹ ቀ√ݔయ + ଵ𝑥ቁଵ଺
, ɧɟ 

ɫɨɞɟɪɠɚɳɟɝɨ ɯ. 
 

ȼȺɊɂȺɇɌ №4 

1. Ɋɚɡɥɨɠɢɬɶ ɩɨ ɮɨɪɦɭɥɟ ɛɢɧɨɦ ɇɶɸɬɨɧɚ (ʹ + ఴݔ√ )଼
. 

2. ɋɤɨɥɶɤɨ ɱɥɟɧɨɜ ɪɚɡɥɨɠɟɧɢɹ ɛɢɧɨɦɚ ሺ√͵ఱ + √͹య ሻଷ଺ 

ɹɜɥɹɸɬɫɹ ɰɟɥɵɦɢ ɱɢɫɥɚɦɢ? 



ȼȺɊɂȺɇɌ №5 

1. Ɋɚɡɥɨɠɢɬɶ ɩɨ ɮɨɪɦɭɥɟ ɛɢɧɨɦ ɇɶɸɬɨɧɚ  (ʹݕ + యݔ√ )଼
. 

2. ɇɚɣɬɢ ɜɨɫɶɦɨɣ ɱɥɟɧ ɜ ɪɚɡɥɨɠɟɧɢɢ ɛɢɧɨɦɚ ɇɶɸɬɨɧɚ ሺ√͵ఱ + √͹ర ሻଶ଺. 

ȼȺɊɂȺɇɌ №6 

1. Ɋɚɡɥɨɠɢɬɶ ɩɨ ɮɨɪɦɭɥɟ ɛɢɧɨɦ ɇɶɸɬɨɧɚ ሺͷ − యݔ√ ሻ଺. 

2. ɂɦɟɸɬɫɹ ɥɢ ɜ ɪɚɡɥɨɠɟɧɢɢ ɛɢɧɨɦɚ  ቀ√ݔర + ଵ𝑥ቁଶସ
 ɱɥɟɧɵ, 

ɧɟ ɫɨɞɟɪɠɚɳɢɟ ɯ. ȿɫɥɢ ɨɧɢ ɟɫɬɶ, ɬɨ ɭɤɚɡɚɬɶ ɢɯ ɧɨɦɟɪɚ. 
ȼȺɊɂȺɇɌ №7 

1. Ɋɚɡɥɨɠɢɬɶ ɩɨ ɮɨɪɦɭɥɟ ɛɢɧɨɦ ɇɶɸɬɨɧɚ ቀ√ݔర + ଵ𝑥ቁଵସ
. 

2. ɇɚɣɬɢ ɩɹɬɵɣ ɱɥɟɧ ɪɚɡɥɨɠɟɧɢɹ ɛɢɧɨɦɚ  ሺͳ − రݔ√ ሻ଻. 

ȼȺɊɂȺɇɌ №8 

1. Ɋɚɡɥɨɠɢɬɶ ɩɨ ɮɨɪɦɭɥɟ ɛɢɧɨɦ ɇɶɸɬɨɧɚ (ݕ + యݔ√ )଺
. 

2. ɇɚɣɬɢ ɩɹɬɵɣ ɱɥɟɧ ɪɚɡɥɨɠɟɧɢɹ ɛɢɧɨɦɚ   ቀ√ݔర + ଵ𝑥ቁଶସ
. 

 

Ɂɚɞɚɧɢɟ  №5 

ɉɪɢɧɰɢɩ ɦɚɬɟɦɚɬɢɱɟɫɤɨɣ ɢɧɞɭɤɰɢɢ ɢ ɪɟɤɭɪɪɟɧɬɧɵɟ 
ɫɨɨɬɧɨɲɟɧɢɹ 

ɐɟɥɶ: ɂɡɭɱɢɬɶ ɩɪɢɧɰɢɩ ɦɚɬɟɦɚɬɢɱɟɫɤɨɣ ɢɧɞɭɤɰɢɢ ɢ 
ɧɚɭɱɢɬɶɫɹ ɢɫɩɨɥɶɡɨɜɚɬɶ ɟɝɨ ɞɥɹ ɞɨɤɚɡɚɬɟɥɶɫɬɜɚ ɢɫɬɢɧɧɨɫɬɢ 
ɭɬɜɟɪɠɞɟɧɢɣ ɡɚɧɭɦɟɪɨɜɚɧɧɵɯ ɧɚɬɭɪɚɥɶɧɵɦɢ ɱɢɫɥɚɦɢ.  

ɂɡɭɱɢɬɶ ɦɟɬɨɞɢɤɭ ɢɫɩɨɥɶɡɨɜɚɧɢɟ ɪɟɤɭɪɪɟɧɬɧɵɯ ɫɨɨɬɧɨɲɟɧɢɣ 
ɞɥɹ ɧɚɯɨɠɞɟɧɢɹ ɨɛɳɟɝɨ ɜɢɞɚ ɮɭɧɤɰɢɢ. 

ȼɨɩɪɨɫɵ, ɜɵɧɨɫɢɦɵɟ ɧɚ ɩɪɚɤɬɢɱɟɫɤɨɟ ɡɚɧɹɬɢɟ 

1. ɉɪɢɧɰɢɩ ɦɚɬɟɦɚɬɢɱɟɫɤɨɣ ɢɧɞɭɤɰɢɢ. 
2. Ɋɟɤɭɪɪɟɧɬɧɵɟ ɫɨɨɬɧɨɲɟɧɢɹ. 

 

Ʉɪɚɬɤɢɟ ɬɟɨɪɟɬɢɱɟɫɤɢɟ ɩɨɥɨɠɟɧɢɹ 

ɉɪɢɧɰɢɩ ɦɚɬɟɦɚɬɢɱɟɫɤɨɣ ɢɧɞɭɤɰɢɢ 

ɉɪɢɧɰɢɩ ɦɚɬɟɦɚɬɢɱɟɫɤɨɣ ɢɧɞɭɤɰɢɢ ɢɫɩɨɥɶɡɭɟɬɫɹ ɞɥɹ 
ɞɨɤɚɡɚɬɟɥɶɫɬɜɚ ɢɫɬɢɧɧɨɫɬɢ ɭɬɜɟɪɠɞɟɧɢɣ ɡɚɧɭɦɟɪɨɜɚɧɧɵɯ 
ɧɚɬɭɪɚɥɶɧɵɦɢ ɱɢɫɥɚɦɢ. ɋɭɬɶ ɩɪɢɧɰɢɩɚ ɡɚɤɥɸɱɚɟɬɫɹ ɜ ɫɥɟɞɭɸɳɟɦ: 

ɉɪɟɞɩɨɥɨɠɢɦ, ɱɬɨ ɞɥɹ ɫɨɜɨɤɭɩɧɨɫɬɢ ɭɬɜɟɪɠɞɟɧɢɣ {𝑃ሺ𝑛ሻ|𝑛 ∈ 𝑁 } ɜɵɩɨɥɧɟɧɵ ɫɥɟɞɭɸɳɢɟ ɭɫɥɨɜɢɹ: 



 ɩɪɢ n=1 P(1) ɢɫɬɢɧɧɨ (ɛɚɡɚ ɢɧɞɭɤɰɢɢ) 
 ɞɥɹ ɥɸɛɨɝɨ ɧɚɬɭɪɚɥɶɧɨɝɨ n ɢɡ ɩɪɟɞɩɨɥɨɠɟɧɢɹ 

ɢɫɬɢɧɧɨɫɬɢ ɭɬɜɟɪɠɞɟɧɢɹ P(n) ɫɥɟɞɭɟɬ ɢɫɬɢɧɧɨɫɬɶ 
ɭɬɜɟɪɠɞɟɧɢɹ P(n+1) (ɢɧɞɭɤɬɢɜɧɵɣ ɩɟɪɟɯɨɞ). 

Ɍɨɝɞɚ ɞɥɹ ɥɸɛɨɝɨ ɧɚɬɭɪɚɥɶɧɨ n ɭɬɜɟɪɠɞɟɧɢɟ Ɋ(n) ɢɫɬɢɧɧɨ. 
Ɋɟɤɭɪɪɟɧɬɧɵɟ ɫɨɨɬɧɨɲɟɧɢɹ 

ɇɚ ɩɪɚɤɬɢɤɟ ɱɚɫɬɨ ɢɫɩɨɥɶɡɭɸɬ ɫɥɟɞɭɸɳɢɣ ɫɩɨɫɨɛ ɡɚɞɚɧɢɹ 
ɮɭɧɤɰɢɢ ܽ௡ = ܽሺ𝑛ሻ, ɝɞɟ n – ɧɟɨɬɪɢɰɚɬɟɥɶɧɨɟ ɰɟɥɨɟ ɱɢɫɥɨ. 

Ⱦɚɧɵ ɡɧɚɱɟɧɢɹ ܽ௡ ɞɥɹ ɧɟɫɤɨɥɶɤɢɯ ɩɟɪɜɵɯ ɡɧɚɱɟɧɢɣ n, ɢ 
ɡɚɞɚɧɨ ɪɟɤɭɪɪɟɧɬɧɨɟ ɫɨɨɬɧɨɲɟɧɢɟ – ɮɨɪɦɭɥɚ, ɩɨɡɜɨɥɹɸɳɚɹ ɩɨ 
ɩɪɟɞɵɞɭɳɢɦ ɡɧɚɱɟɧɢɹɦ ɮɭɧɤɰɢɢ ܽ௡ ɨɩɪɟɞɟɥɢɬɶ ɩɨɫɥɟɞɭɸɳɢɟ 
ɡɧɚɱɟɧɢɹ ɮɭɧɤɰɢɢ ܽ௡. ɇɟɨɛɯɨɞɢɦɨ ɧɚɣɬɢ ɨɛɳɭɸ ɮɨɪɦɭɥɭ ɞɥɹ ܽ௡. 

Ɉɝɪɚɧɢɱɢɦɫɹ ɪɟɤɭɪɪɟɧɬɧɵɦ ɫɨɨɬɧɨɲɟɧɢɟɦ ɜɢɞɚ ܽ௡ = ܾ ∗ ܽ௡−ଵ +𝐶 ∗ ܽ௡−ଶ ɫ ɩɨɫɬɨɹɧɧɵɦɢ ɤɨɷɮɮɢɰɢɟɧɬɚɦɢ b ɢ c. 

ɉɨ ɪɟɤɭɪɪɟɧɬɧɨɦɭ ɫɨɨɬɧɨɲɟɧɢɸ    ܽ௡ = ܾ ∗ ܽ௡−ଵ + 𝐶 ∗ ܽ௡−ଶ 

ɫɨɫɬɚɜɥɹɟɬɫɹ ɯɚɪɚɤɬɟɪɢɫɬɢɱɟɫɤɨɟ ɭɪɚɜɧɟɧɢɟ 𝜆ଶ = ܾ ∗ 𝜆 + ܿ. 

ȿɫɥɢ ɞɟɣɫɬɜɢɬɟɥɶɧɵɟ ɤɨɪɧɢ 𝜆ଵ ɢ 𝜆ଶ ɯɚɪɚɤɬɟɪɢɫɬɢɱɟɫɤɨɝɨ 
ɭɪɚɜɧɟɧɢɹ ɪɚɡɥɢɱɧɵ (𝜆ଵ ≠ 𝜆ଶ), ɬɨ ܽ௡ = Сଵ𝜆ଵ௡ + Сଶ𝜆ଶ௡, ɝɞɟ Сଵ и Сଶ 

ɩɪɨɢɡɜɨɥɶɧɵɟ ɩɨɫɬɨɹɧɧɵɟ. ȿɫɥɢ ɯɚɪɚɤɬɟɪɢɫɬɢɱɟɫɤɨɟ ɭɪɚɜɧɟɧɢɟ 
ɢɦɟɟɬ ɬɨɥɶɤɨ 1 ɞɟɣɫɬɜɢɬɟɥɶɧɵɣ ɤɨɪɟɧɶ 𝜆 ɤɪɚɬɧɨɟ 2, ɬɨ ܽ௡ = 𝜆௡ሺСଵሺ𝑛 − ͳሻ + Сଶሻ, ɝɞɟ Сଵ, Сଶ ɩɪɨɢɡɜɨɥɶɧɵɟ ɩɨɫɬɨɹɧɧɵɟ. 

Ɂɧɚɹ ɡɧɚɱɟɧɢɹ ܽ଴ и ܽଵ, ɦɨɠɧɨ ɫɨɫɬɚɜɢɬɶ ɫɢɫɬɟɦɭ ɥɢɧɟɣɧɵɯ 
ɭɪɚɜɧɟɧɢɣ ɢ ɨɩɪɟɞɟɥɢɬɶ ɡɧɚɱɟɧɢɹ ɩɨɫɬɨɹɧɧɵɯ Сଵ и Сଶ, ɚ ɡɚɬɟɦ 
ɧɚɣɬɢ ɨɛɳɢɣ ɜɢɞ ɮɭɧɤɰɢɢ ܽ௡. 

Ɇɟɬɨɞ ɦɚɬɟɦɚɬɢɱɟɫɤɨɣ ɢɧɞɭɤɰɢɢ 

Ⱦɨɤɚɠɢɬɟ ɦɟɬɨɞɨɦ ɦɚɬɟɦɚɬɢɱɟɫɤɨɣ ɢɧɞɭɤɰɢɢ ɢɫɬɢɧɧɨɫɬɶ 
ɫɥɟɞɭɸɳɢɯ ɮɨɪɦɭɥ ɞɥɹ ɥɸɛɨɝɨ ɧɚɬɭɪɚɥɶɧɨɝɨ n. 

ɉɪɢɦɟɪɵ ɡɚɞɚɱ, ɜɵɧɨɫɢɦɵɯ ɧɚ ɩɪɚɤɬɢɱɟɫɤɨɟ ɡɚɧɹɬɢɟ 

Ɂɚɞɚɱɚ 1 

Ⱦɨɤɚɡɚɬɶ ɢɫɬɢɧɧɨɫɬɶ ɫɥɟɞɭɸɳɟɣ ɮɨɪɦɭɥɵ ɞɥɹ ɥɸɛɨɝɨ 
ɧɚɬɭɪɚɥɶɧɨɝɨ n. ͳ + ʹ+. . +𝑛 = ௡ሺ௡+ଵሻଶ  

ɉɪɢ n=1 ɩɨɥɭɱɚɟɦ ͳ = ଵሺଵ+ଵሻଶ = ͳ. Ɏɨɪɦɭɥɚ ɜɟɪɧɚ. 
ɉɪɟɞɩɨɥɨɠɢɦ, ɱɬɨ ɮɨɪɦɭɥɚ ɜɟɪɧɚ ɩɪɢ ɧɟɤɨɬɨɪɨɦ n: 

                                       ͳ + ʹ+. . +𝑛 = ௡ሺ௡+ଵሻଶ  . 

ɉɨɤɚɠɟɦ ɢɫɬɢɧɧɨɫɬɶ ɮɨɪɦɭɥɵ ɞɥɹ n+1. 



Ɋɚɫɫɦɨɬɪɢɦ ɫɭɦɦɭ 1+2+..+n+(n+1). Ʉ ɩɟɪɜɵɦ n ɫɥɚɝɚɟɦɵɦ 
ɦɨɠɧɨ ɩɪɢɦɟɧɢɬɶ ɢɧɞɭɤɬɢɜɧɨɟ ɩɪɟɞɩɨɥɨɠɟɧɢɟ       ͳ + ʹ+. . +𝑛 =௡ሺ௡+ଵሻଶ  . 

Ɍɨɝɞɚ ɢɦɟɟɦ:  
                                                                                                                        ͳ + ʹ+. . +𝑛 + ሺ𝑛 + ͳሻ = ௡ሺ௡+ଵሻଶ + ሺ𝑛 + ͳሻ = ሺ𝑛 + ͳሻ ∗ ቀ௡ଶ + ͳቁ =ሺ௡+ଵሻ∗ሺ௡+ଶሻଶ  

Ɍɨ ɟɫɬɶ ɢɡ ɩɪɟɞɩɨɥɨɠɟɧɢɹ ɢɫɬɢɧɧɨɫɬɢ ɮɨɪɦɭɥɵ ɞɥɹ n 

ɩɨɤɚɡɚɧɚ ɢɫɬɢɧɧɨɫɬɶ ɮɨɪɦɭɥɵ ɞɥɹ n+1. ɂɫɯɨɞɹ ɢɡ ɩɪɢɧɰɢɩɚ 
ɦɚɬɟɦɚɬɢɱɟɫɤɨɣ ɢɧɞɭɤɰɢɢ, ɩɨɥɭɱɚɟɦ ɢɫɬɢɧɧɨɫɬɶ ɮɨɪɦɭɥɵ   ͳ +ʹ+. . +𝑛 = ௡ሺ௡+ଵሻଶ     ɞɥɹ ɥɸɛɨɝɨ n. 

Ɂɚɞɚɱɚ 2 

Ⱦɨɤɚɡɚɬɶ ɧɟɪɚɜɟɧɫɬɜɨ Ȼɟɪɧɭɥɥɢ.                                                                            ሺͳ + ܽሻ௡ ൒ ͳ + 𝑛 ∗ ܽ  (a ≥ -1, n ∈ N)  

ɩɪɢ n=1                   ሺͳ + ܽሻଵ ൒ ͳ + ܽ ɧɟɪɚɜɟɧɫɬɜɨ ɨɱɟɜɢɞɧɨ. 
ɉɭɫɬɶ  ሺͳ + ܽሻ௡ ൒ ͳ + 𝑛 ∗ ܽ  ɩɪɢ ɧɟɤɨɬɨɪɨɦ   n. (1) 

Ⱦɨɤɚɠɟɦ ɧɟɪɚɜɟɧɫɬɜɨ ɞɥɹ n+1:                   ሺͳ + ܽሻ௡+ଵ ൒ ͳ + ሺ𝑛 + ͳሻ ∗ ܽ                                    (2) 

ɍɦɧɨɠɢɦ ɨɛɟ ɱɚɫɬɢ ɧɟɪɚɜɟɧɫɬɜɚ (1) ɧɚ ɜɵɪɚɠɟɧɢɟ (1+a) ɢ 
ɩɪɨɜɟɞɟɦ ɧɟɤɨɬɨɪɵɟ ɩɪɟɨɛɪɚɡɨɜɚɧɢɹ. 

                      ሺͳ + ܽሻ௡ ∗ ሺͳ + ܽሻ ൒ ሺͳ + 𝑛 ∗ ܽሻ ∗ ሺͳ + ܽሻ          

                             ሺͳ + ܽሻ௡+ଵ ൒ ͳ + 𝑛ܽ + ܽ + 𝑛ܽଶ            

                        ሺͳ + ܽሻ௡+ଵ ൒ ͳ + ሺ𝑛 + ͳሻ ∗ ܽ + 𝑛ܽଶ 

Ɍɚɤ ɤɚɤ n ≥ 1, ܽଶ ൒ Ͳ, ɬɨ 𝑛ܽଶ ൒ Ͳ. 

ɂɫɤɥɸɱɟɧɢɟ ɷɬɨɝɨ ɫɥɚɝɚɟɦɨɝɨ ɭɫɢɥɢɜɚɟɬ ɧɟɪɚɜɟɧɫɬɜɨ, 
ɫɥɟɞɨɜɚɬɟɥɶɧɨ ɢɦɟɟɦ: ሺͳ + ܽሻ௡+ଵ ൒ ͳ + ሺ𝑛 + ͳሻ ∗ ܽ. 

Ɍɚɤɢɦ ɨɛɪɚɡɨɦ, ɦɵ ɩɨɥɭɱɢɦ ɧɟɪɚɜɟɧɫɬɜɨ (2), ɤɨɬɨɪɨɟ 
ɬɪɟɛɨɜɚɥɨɫɶ ɞɨɤɚɡɚɬɶ. 

ɉɨ ɩɪɢɧɰɢɩɭ ɦɚɬɟɦɚɬɢɱɟɫɤɨɣ ɢɧɞɭɤɰɢɢ ɡɚɤɥɸɱɚɟɦ, ɱɬɨ 
ɧɟɪɚɜɟɧɫɬɜɨ Ȼɟɪɧɭɥɥɢ ɜɟɪɧɨ ɩɪɢ ɥɸɛɨɦ n. 

Ɂɚɞɚɱɚ 3 

ɂɡɜɟɫɬɧɨ, ɱɬɨ                                                                                                                ܽ௡ = ͷ ∗ ܽ௡−ଵ − ͸ ∗ ܽ௡−ଶ,      ܽ଴ = ͳ,      ܽଵ = Ͷ 



Ɉɩɪɟɞɟɥɢɬɶ ɨɛɳɭɸ ɮɨɪɦɭɥɭ ɞɥɹ ɜɵɱɢɫɥɟɧɢɹ ɡɧɚɱɟɧɢɹ ܽ௡ ɩɨ 
n . 

ɋɨɫɬɚɜɥɹɟɦ ɯɚɪɚɤɬɟɪɢɫɬɢɱɟɫɤɨɟ ɭɪɚɜɧɟɧɢɟ 𝜆ଶ = ͷ𝜆 − ͸. 

Ɂɚɩɢɲɟɦ ɟɝɨ ɜ ɩɪɢɜɵɱɧɨɦ ɜɢɞɟ ɤɜɚɞɪɚɬɧɨɝɨ ɭɪɚɜɧɟɧɢɣ, ɬɨ ɟɫɬɶ     𝜆ଶ − ͷ𝜆 + ͸ = Ͳ. 

Ʉɨɪɧɢ ɭɪɚɜɧɟɧɢɹ ɪɚɜɧɵ 𝜆ଵ = ʹ и 𝜆ଶ = ͵ 

Ɍɨɝɞɚ ܽ௡ = 𝐶ଵ ∗ 𝜆ଵ௡ + 𝐶ଶ ∗ 𝜆ଶ௡ = 𝐶ଵ ∗ ʹ௡ + 𝐶ଶ ∗ ͵௡ 

Ɉɩɪɟɞɟɥɢɦ ɩɨɫɬɨɹɧɧɵɟ 𝐶ଵ и 𝐶ଶ. 

ɉɪɢ n=0                    ܽ௡ = ܽ଴ = 𝐶ଵ ∗ ʹ଴ + 𝐶ଶ ∗ ͵଴ = 𝐶ଵ + 𝐶ଶ = ͳ 

ɉɪɢ n=1                    ܽ௡ = ܽଵ = 𝐶ଵ ∗ ʹଵ + 𝐶ଶ ∗ ͵ଵ = ʹ𝐶ଵ + ͵𝐶ଶ = Ͷ 

ɉɨɥɭɱɚɟɦ ɫɢɫɬɟɦɭ ɭɪɚɜɧɟɧɢɣ ɨɬɧɨɫɢɬɟɥɶɧɨ 𝐶ଵ и 𝐶ଶ :                    { 𝐶ଵ + 𝐶ଶ = ͳʹ𝐶ଵ + ͵𝐶ଶ = Ͷ 

Ɋɟɲɟɧɢɟɦ ɞɚɧɧɨɣ ɫɢɫɬɟɦɵ ɭɪɚɜɧɟɧɢɣ  ɹɜɥɹɸɬɫɹ ɡɧɚɱɟɧɢɹ 𝐶ଵ = −ͳ,   𝐶ଶ = ʹ . 

Ɍɨɝɞɚ ܽ௡ = 𝐶ଵ ∗ ʹ௡ + 𝐶ଶ ∗ ͵௡ = ሺ−ͳሻ ∗ ʹ௡ + ʹ ∗ ͵௡ = ʹ ∗ ͵௡ −ʹ௡ 

Ɂɚɞɚɱɚ 4 

ɂɡɜɟɫɬɧɨ, ɱɬɨ                                                                                          ܽ௡ = ͳͲܽ௡−ଵ − ʹͷܽ௡−ଶ,       ܽ଴ = ͳ,          ܽଵ = Ͷ . 

Ɉɩɪɟɞɟɥɢɬɶ ɨɛɳɭɸ ɮɨɪɦɭɥɭ ɞɥɹ  ɜɵɱɢɫɥɟɧɢɹ ܽ௡. 

ɋɨɫɬɚɜɢɦ ɯɚɪɚɤɬɟɪɢɫɬɢɱɟɫɤɨɟ ɭɪɚɜɧɟɧɢɟ 𝜆ଶ = ͳͲ𝜆 − ʹͷ, ɬ.ɟ.   
ɢɦɟɟɦ                       𝜆ଶ − ͳͲ𝜆 + ʹͷ = Ͳ . 

ȿɝɨ ɤɨɪɟɧɶ 𝜆 = ͷ ɤɪɚɬɧɵɣ. Ɍɨɝɞɚ ɨɛɳɚɹ ɮɨɪɦɭɥɚ ɞɥɹ ܽ௡ ɛɭɞɟɬ 
ɢɦɟɬɶ ɬɚɤɨɣ ɜɢɞ:   ܽ௡ = 𝜆௡ሺ𝐶ଵሺ𝑛 − ͳሻ + 𝐶ଶሻ = ͷ௡ሺ𝐶ଵሺ𝑛 − ͳሻ + 𝐶ଶሻ  . 

Ɉɩɪɟɞɟɥɢɦ ɡɧɚɱɟɧɢɹ ɩɨɫɬɨɹɧɧɵɯ 𝐶ଵ и 𝐶ଶ. 

ɉɪɢ n=0                    ܽ௡ = ܽ଴ = ͷ଴ሺ𝐶ଵሺͲ − ͳሻ + 𝐶ଶሻ = 𝐶ଶ − 𝐶ଵ = ͳ 

ɉɪɢ  n=1                    ܽ௡ = ܽଵ = ͷଵሺ𝐶ଵሺͳ − ͳሻ + 𝐶ଶሻ = ͷ𝐶ଶ = Ͷ 

ɉɨɥɭɱɚɟɦ ɫɢɫɬɟɦɭ ɭɪɚɜɧɟɧɢɣ:                                                                             {𝐶ଶ − 𝐶ଵ = ͳͷ𝐶ଶ = Ͷ  

Ɋɟɲɟɧɢɟɦ ɞɚɧɧɨɣ ɫɢɫɬɟɦɵ ɭɪɚɜɧɟɧɢɣ  ɹɜɥɹɸɬɫɹ ɱɢɫɥɚ 𝐶ଵ =−Ͳ,ʹ; 𝐶ଶ = Ͳ,ͺ . 



Ɍɨɝɞɚ ܽ௡ = ͷ௡ሺ𝐶ଵሺ𝑛 − ͳሻ + 𝐶ଶሻ = ͷ௡ሺ−Ͳ,ʹሺ𝑛 − ͳሻ + Ͳ,ͺሻ =ͷ௡ሺͳ − Ͳ,ʹ𝑛ሻ . 
 

Ɂɚɞɚɱɢ, ɜɵɧɨɫɢɦɵɟ ɧɚ ɫɚɦɨɫɬɨɹɬɟɥɶɧɭɸ ɪɚɛɨɬɭ ɫɬɭɞɟɧɬɨɜ 

Ɇɟɬɨɞ ɦɚɬɟɦɚɬɢɱɟɫɤɨɣ ɢɧɞɭɤɰɢɢ 

Ⱦɨɤɚɠɢɬɟ ɦɟɬɨɞɨɦ ɦɚɬɟɦɚɬɢɱɟɫɤɨɣ ɢɧɞɭɤɰɢɢ ɢɫɬɢɧɧɨɫɬɶ 
ɫɥɟɞɭɸɳɢɯ ɮɨɪɦɭɥ ɞɥɹ ɥɸɛɨɝɨ ɧɚɬɭɪɚɥɶɧɨɝɨ n. 

ȼȺɊɂȺɇɌ №1 

1. ͳଶ + ⋯ + 𝑛ଶ = ௡ሺ௡+ଵሻሺଶ௡+ଵሻ଺   .                                                                

2. 
ଵଶ∗଻ + ଵ଻∗ଵଶ + ⋯ + ଵሺହ௡−ଷሻሺହ௡+ଶሻ = ௡ଵ଴௡+ସ .                                                 

3. Ⱦɨɤɚɡɚɬɶ, ɱɬɨ ɩɪɢ ɥɸɛɨɦ ɰɟɥɨɦ ɩɨɥɨɠɢɬɟɥɶɧɨɦ n 

ɱɢɫɥɨ  n2+n  ɹɜɥɹɟɬɫɹ ɱɟɬɧɵɦ. 
ȼȺɊɂȺɇɌ №2 

1. ͳଶ + ⋯ + 𝑛ଶ = ௡ሺ௡+ଵሻሺଶ௡+ଵሻ଺   . 

2. ͳ ∗ ͳ! + ⋯ + 𝑛 ∗ 𝑛! = ሺ𝑛 + ͳሻ! − ͳ .                                                     

3. ʹ௡ > 𝑛ଷ, ɩɪɢ n  >  10  . 

ȼȺɊɂȺɇɌ №3                                                             
1. ሺͳ + ⋯ + 𝑛ሻଶ = ሺ௡ሺ௡+ଵሻଶ ሻଶ                                                                      

2. ͳ ∗ ʹ + ʹ ∗ ͵ + ⋯ + ሺ𝑛 − ͳሻ ∗ 𝑛 = ሺ௡−ଵሻ∗௡∗ሺ௡+ଵሻଷ   .                               

3. Ⱦɨɤɚɡɚɬɶ, ɱɬɨ ɩɪɢ ɥɸɛɨɦ  n  ɱɢɫɥɚ      n2 -1  ɢ n3 +1     

ɨɞɧɨɣ ɱɟɬɧɨɫɬɢ. 
ȼȺɊɂȺɇɌ №4 

1. ͳଷ + ⋯ + nଷ = ሺnሺn+ଵሻଶ ሻଶ                                                                        

2. 
ଵଶ + ଶଶమ + ଷଶయ + ⋯ + nଶn = ʹ − n+ଶଶn                                                              

3. ͳ + ͵ + ͷ + ⋯ + ሺʹn − ͳሻ = nଶ   
ȼȺɊɂȺɇɌ №5 ͳ. ሺͳ + ⋯ + 𝑛ሻଶ = ሺ௡ሺ௡+ଵሻଶ ሻଶ  .                                                              ʹ. ʹ௡ > 𝑛ଶ, ɩɪɢ n  >  4  . ͵. ͳ + 𝑞 + 𝑞ଶ + ⋯ 𝑞௡ = ଵ−𝑞𝑛+భଵ−𝑞 , ɝɞɟ q ≠ 1 – ɜɟɳɟɫɬɜɟɧɧɨɟ 

ɱɢɫɥɨ. 
ȼȺɊɂȺɇɌ №6          ͳ. ଵଵ∗ଷ + ଵଷ∗ହ + ⋯ + ଵሺଶ௡−ଵሻሺଶ௡+ଵሻ = ௡ଶ௡+ଵ . 



2. Ⱦɨɤɚɡɚɬɶ, ɱɬɨ ɞɥɹ ɥɸɛɨɝɨ ɰɟɥɨɝɨ ɩɨɥɨɠɢɬɟɥɶɧɨɝɨ 
ɱɢɫɥɚ  n , ɱɢɫɥɨ   𝑛ଷ − 𝑛  ɞɟɥɢɬɫɹ ɧɚ 3 .   
3. ∑ 𝑘𝐶௡𝑘 = 𝑛ʹ௡−ଵ𝑘=௡𝑘=ଵ . 

ȼȺɊɂȺɇɌ №7 

1. Ⱦɨɤɚɡɚɬɶ ɪɚɜɟɧɫɬɜɨ    
ଵଶ∗଻ + ଵ଻∗ଵଶ + ⋯ +ଵሺହ௡−ଷሻሺହ௡+ଶሻ = ௡ଵ଴௡+ସ 

2. Ⱦɨɤɚɡɚɬɶ, ɱɬɨ      𝐴௡௠ = 𝐴௡௠−ଵ + 𝑛 ∙ 𝐴௡−ଵ௠−ଵ.  

3. n∙(n+1)∙(n+2) ɞɟɥɢɬɫɹ ɧɚ 6. 
ȼȺɊɂȺɇɌ №8 ͳ. ͳଷ + ⋯ + 𝑛ଷ = ሺ௡ሺ௡+ଵሻଶ ሻଶ . ʹ. ∑ ሺʹ𝑘 + ͳሻ𝐶௡𝑘 = ሺ𝑛 + ͳሻʹ௡−ଵ𝑘=௡𝑘=଴  . 

3. Ⱦɨɤɚɡɚɬɶ, ɱɬɨ ɫɭɳɟɫɬɜɭɟɬ ɩɨɫɥɟɞɨɜɚɬɟɥɶɧɨɫɬɶ ɩɨɞɪɹɞ 
ɢɞɭɳɢɯ ɧɚɬɭɪɚɥɶɧɵɯ ɱɢɫɟɥ, ɫɪɟɞɢ ɤɨɬɨɪɵɯ ɧɟɬ ɩɪɨɫɬɵɯ. 

 

Ɋɟɤɭɪɪɟɧɬɧɵɟ ɫɨɨɬɧɨɲɟɧɢɹ 

ȼȺɊɂȺɇɌ 1 

ɂɡɜɟɫɬɧɨ, ɱɬɨ ܽ௡ = ͹ܽ௡−ଵ − ͳʹܽ௡−ଶ,  ܽ଴ = ʹ,   ܽଵ = ͷ. 
Ɉɩɪɟɞɟɥɢɬɶ ɨɛɳɭɸ ɮɨɪɦɭɥɭ ɜɵɱɢɫɥɟɧɢɹ  ܽ௡  . 

ȼȺɊɂȺɇɌ 2 

ɂɡɜɟɫɬɧɨ, ɱɬɨ ܽ௡ = ͺܽ௡−ଵ − ͳ͸ܽ௡−ଶ,   ܽ଴ = ʹ,  ܽଵ = ͷ. 
Ɉɩɪɟɞɟɥɢɬɶ ɨɛɳɭɸ ɮɨɪɦɭɥɭ ɜɵɱɢɫɥɟɧɢɹ  ܽ௡  . 

ȼȺɊɂȺɇɌ 3 

ɂɡɜɟɫɬɧɨ, ɱɬɨ ܽ௡ = ͺܽ௡−ଵ − ͹ܽ௡−ଶ,  ܽ଴ = ͳ,  ܽଵ = ͵. 
Ɉɩɪɟɞɟɥɢɬɶ ɨɛɳɭɸ ɮɨɪɦɭɥɭ ɜɵɱɢɫɥɟɧɢɹ  ܽ௡  . 

ȼȺɊɂȺɇɌ 4 

ɂɡɜɟɫɬɧɨ, ɱɬɨ ܽ௡ = ͳͲܽ௡−ଵ − ͻܽ௡−ଶ,  ܽ଴ = ʹ,  ܽଵ = Ͷ. 
Ɉɩɪɟɞɟɥɢɬɶ ɨɛɳɭɸ ɮɨɪɦɭɥɭ ɜɵɱɢɫɥɟɧɢɹ  ܽ௡  . 

ȼȺɊɂȺɇɌ 5 

ɂɡɜɟɫɬɧɨ, ɱɬɨ ܽ௡ = Ͷ͸ܽ௡−ଵ − Ͷܽ௡−ଶ,  ܽ଴ = ʹ,  ܽଵ = ͵. 
Ɉɩɪɟɞɟɥɢɬɶ ɨɛɳɭɸ ɮɨɪɦɭɥɭ ɜɵɱɢɫɥɟɧɢɹ  ܽ௡  . 

ȼȺɊɂȺɇɌ 6 

ɂɡɜɟɫɬɧɨ, ɱɬɨ ܽ௡ = ܽ௡−ଵ − ͸ܽ௡−ଶ,  ܽ଴ = ͳ,  ܽଵ = ͵. 
Ɉɩɪɟɞɟɥɢɬɶ ɨɛɳɭɸ ɮɨɪɦɭɥɭ ɜɵɱɢɫɥɟɧɢɹ  ܽ௡  . 

ȼȺɊɂȺɇɌ 7 

ɂɡɜɟɫɬɧɨ, ɱɬɨ ܽ௡ = −Ͷܽ௡−ଵ − ͵ܽ௡−ଶ,  ܽ଴ = ʹ,  ܽଵ = ͳ. 



Ɉɩɪɟɞɟɥɢɬɶ ɨɛɳɭɸ ɮɨɪɦɭɥɭ ɜɵɱɢɫɥɟɧɢɹ  ܽ௡  . 

ȼȺɊɂȺɇɌ 8 

ɂɡɜɟɫɬɧɨ, ɱɬɨ ܽ௡ = ͵ܽ௡−ଵ − ʹܽ௡−ଶ,  ܽ଴ = ͳ,  ܽଵ = ͳ. 
Ɉɩɪɟɞɟɥɢɬɶ ɨɛɳɭɸ ɮɨɪɦɭɥɭ ɜɵɱɢɫɥɟɧɢɹ  ܽ௡  . 
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